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AM abanno I745T- in diflertat'one de Viribus Vivis 
hoc ipfo in loco publice propofita 1 & propugnata, 
tuni in Comment«riis Acad. Bononienils iterum 
imprefla tomo 2. propofiiimus theoriam noftram 
virium quarumdani , quibus omnia materise pun- 
cla fint praedita, Scexquibus tam materiae ipfius 
conthtutio > quam generales omncs , ac praecipuae quaevis e particu- 
laribus- corporum proprictatibus fponte fluant , & ut mera quaedam 
confc&aria n eceflario deducantur . Eamdcm anno 1748. in fecunda 
parte differtationis de Lumine h\c itidem propofita multo uberitis 
cxpofuimus , Sc confc&aria praecipua Geometriae ope deduximus de- 
monftrationes pcrfecuti , quarum ope tum alia multa , tum prsccipua 
folidicatis in primis , & fcrmcntationis principia innotefcerent . 

2. Porro thcoriam ipfam nos quidem non adarbitrium, uthy- 
pothefim quamdam , confinximus , utquibufdam ex eorum gcncre , 
qut parte tantum perle&a de re tota judicare folent , efl vifum ; fcd 
pofitivis argumentis demonftrare conati fumus , & quidem ejufmodi, 
ut evidenter patere poffet > non illudanobis effe praeftituin , quod 
fxpe in praeccptis animo opinionibus fieri folet , ut argumenta ipfa 
undecunque conquifita fint ad fl-ntentiam fynthetico ritu compro- 
bandam utcimque , fed accurate expofitam efle analyfim eam omnem,. 
quae nos e fimplicifllmis naturae principiis ad ipfam illam theoriam 
neceffario » & fpontanco conclufionum ncxu perduxerit. Qua in re 
illud ingenue fateri poflumus , id nobis omnino nec opinantibus con- 
tigiffe , nec ad theoriam ipfam , cujus uberrimos fane fruclus & turn 
quidem percepimus , & percipimus in dies , ipforum nos frucluum 
amor , quos tum omnino ignorabamus , fed natur* indoles , & vis 
argumentationis pertraxit , 
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j. Prascipuum univerf» analyfeoi nortrar fundamentum fitum eft 
in celebcrrimo illo , quod PhiJoiophi jarft -paflim Cotttiattitatit pri*- 
eipium appellant , quod quidem jam ab anno 1 687. Leibnitius , quam- 
quam nondum hoc ufus nomine, protuJit, accontraCartefianasmo- 
tus leges adhibuit in iis » quas Baylius nominavit Nouvellet di /j 
Rep, det Jettrett tum LeifcnitianiaJii complurcs illuftrarunt , quorum 
argumenta collegit in Phyficis Inftitutionibus Matrona docliflima 
De Cbatellet . Porro tum quidem exiis, quas ad ipfum principium 
vel explicandum , vel comprobanduin , vel vindicandUm pertinent, 
vix quidquam perfecuti fumus, quanquam habenturfane multa , & 
per fe ipfa fcitu digniflima , & non ad ejus principii tantummodo 
confirmationem, verum etiam ad alias veritates complures deducen- 
das, & pracludendum erroribus multis aditum utiliflima , ac neccf- 
faria, quorum aliqua vel in privatis epiftolis, vel in publicis Jeclio- 
nibus identidem, ubi fefe occaflo prsebuit , exhibuimns , ac eorum 
multa , qufe ad Geometricorum Locorum continuitatem pcrtinent in 
iis , quse hoc ipfo anno edidimus Se&ionum Conicarum, elemcntis per- 
fecuti fumus , fuGore diflertatione ad calcem adjecla . 

4, Id igitur argumentum in hac folemni exercitatione aliquanto 
ordinatius pertraclandum fufcipiinus , fperamufque, explicatis diffi- 
cultatibus iisomnibus, qu* contra principium ipfum & a pluribus 
prim» etiam not* fcriptoribus , & a doftiflimis viris vel propofita 
jam olimfunt, vel proponuntur in dies , ipfain illam theoriam no- 
itram , quse fenflm propaiari magis jam inc^ipit , abaliis impugnata , 
ab aliis in publicis etiam Academiis propofita , & propugnata , ex 
hac nova priecipui fundamenti fui propugnatione adepturam ali- 
quanto plus aucloritatis , & roboris . 

y. Quoniam vero funt , qui ipfum Continuitatis principium ita 
impugnant, utidquidem contradiclionem involvere , atquc illud , 
quod maxime excludere nititur, ticcelfario involvere arbitrentur» 
quemadmodum de fummo noftri acvi & Mathematico, & Philofopho 
Maupertuifio videbirnus paulo infra , primo qnidem genuinam ejus 
principii explicationem ita exhibebimus , ut , ea rite percepta , nihil 
in ipfo deprehendi poflit , quod vel fibi ipfi , vel refta» rationi non 
congruat, unde ipfiuj poflibilitas profluet , qua conftituta progre- 
diemur ulterius , & ejus in natura exiftentiam evincere conabimur • 

6. Ut autem ipfius principii Continuitatis notio evadat magit 
perfpicua , continuc quantitatis naturam perfequemur primo Ioco, 
& eam Gcometriae ope illuftrabimus , tum ad ipfum Continuitatis 
principiumexplicandum faciemusgradum . Continuas quantitatis na- 
tura ineofita eft , ipfo Ariftotele tefte , quem Leibnitius laudat in 
fchediafmate meraorato num.j. , quod eorum partes fe excipientc* 

imm- 
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immediate communem habeaat terminum > obi ipfe Arifloteles Con- 
tinuitate affirmat deftitui numeros » eam autem agnofcit in lioea » fu- 
perficie » corporc » ac fn fpatio > quod appellat locum » & tempore . 
En ejus locum ia Categoriit cap.6. de quatito ex editione Parifienfi 
anni 1619. Difcretum eji , #f Kumerut .... Coutinuum eji , 
fuperficiet, corpus , & praterea iocut, aciemput. Nam partium ntt» 
merinullus eji communit terminut > quo ea partes conjungantur .... 
-4/ ?>f ro ////«0 ;// contiuua ; communem terminum fumere Ucet , 
quo partes ejus conjunguntur » nempe puuclnm . Et fuperficiei quo- 
que commuuem terminum accipere iicet lineam » quoniam plani partee 
communi quopiam termino conjunguutur . Itidemque in corpore potet 
accipere communem terminum liueam » vcl fuperficiem , qua corporis 
partes conjungantur . Ejujmodi eji etiam temput , & locus . Nam 
prafens tempus conjungitur cum praterito , & cum futuro . 1{urfus 
locus in continuis e\\, quia locum aliquem eontinent partet corporis , 
qua comrnuni aliquo termino copulautur . Igitur etiam loci partes , 
quat continent fingula corporis partes , communi aiiquo termino cu- 
pulantur . Hsc Arifloteles » qnc nos paulo fufius , 8c accuratius per- 
fequemur . 

7. Concipiatur in fig.i.linea ABCD > qu« fit interrupta in B, C . 
Ibi continuitas Jaditur, quia B finis partisAB pnecedentis > diftat 
a C principio partis CD > quae ipfam AB immediate confequitur 
Contra vero linea AEB eft continua> quia idem punclum Eeft limes 
communis partisAE, & partis EB . 

8. In quavis continua quantitate diftingui debet id , quod eft ter- 
minos , fcu limes , ab eo , cujus eft terminus . Illud primum in ea ra- 
tione , in qua eft terminus , debet efTe indivifibile , hoc fecundum de- 
bct efle divifibile ininfinitum. Linece terminus eft punchim , fuperfi- 
ciei terminus cft linea , folidi termin^ft fupcrficies . Linea fecundum 
longitudinem efl divifibilis in infinitum , punctum vero indivifibile : 
fuperficies eft divifibilis fecundum & longitudinem , & latitudincm 
linea autem, quajipfam terminat , fecundum latitudinem indivifibi- 
Jiseft, licet fecundum longitudinem , fecundum quam cum ipfa fu« 
perficie protcnditur, divifibilis fit , acidem infupcrficie accidit re- 
(peclu folidi , quse craffitudine, qua ipfum terminat , omninocaret. 

9. Porro terminum , feu limitem e(Te indivifibilem inearatione» 
qua limcscfl, evidenter* confequitur ex ipfa termini , feu limitis no- 
tione. Si enim is divifibilis effet , & partes haberet , jam non totos 
ad limitem pertineret, fed interior pars pertineret adid, cujus pars 
exterior eflet Hmes . Qui difcurfus cum in ipfa parte exteriore re- 
deat , manifcflo confequitur, id > quod eft limes, indivifibile efle, 
acproinde punclum debet cffc penitus indivifibile , linea indivifibi- 

lis le- 
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lis lccundum latitudinem > fuperfici«s. fecundum craflitudinem i five- 

profunditatem .. 

10. Ex ipfx termini natura confequitur etiam illud , terminum 
termino contfguum efle nonpoflc. Nam femper haberi debet , illud 
continuum ipfis interjaccns, cujns ii ipfi termini funt . Neque alter 
potcll efle finis pracedent^ , & alter principium fequcntis , cum cx 
natura continui Cnum.6. ) communis eflc debeat eorum terminus. 
Idem autcin conficitur adhuc evidcntius ex ipfius termini indivifibili- 
tate . Indivifibilia cnim vcl a fe invicem diflant, vel , diflantia fubla- 
ta , in unicum coalefcunt • Nam qu» extenfione omnino carent , vel 
fe non contingunt , vel fe confingunt fccundum fe tota . Diftant in 
primo cafu; compenetrantur , & in unicum coalefcunt in fecundo . 
Sibi ipfi vim inferat oportet , qui pun&um punfto contiguum conci- 
piat, & tamen extra ipfum pofitum , nec compenetratum . Concipiet 
glcbulos quofdam extenfos, qui globuli ex una parte fe contingant , 
ex alia a fe invicem recedant , ubi partes ejufdem puncli admittet , & 
indivifibilitatis , ac inextenfionis idcam deftruet . fcft id fane vetuftif- 
iimum argumentum , quo femperZenonis fententia continuum exten- 
fum componentis ex punfUs penitus inextenfis confutata efl , cujut 
folutionem aptam nemo huc ufque exhibcre potuit , nemo profe&o 
exhibebit in pofterum , cum abfolutiflima demonftrationis , atquc evi-- 
dcntiec vimhabcat .. 

1 1. Multa autem horum obfcnriflima vidcntur iis , qui in fuarun 
idearum originem altius non pcnetrarunt , nec ab i 13 , quas per fen- 
fus hauferunt ,. fatis norunt alias per reflexionem cfformare reetas ra- 
tioni, & rerum naturce magis conformes . Non indivifibilia tantum- 
modo , & inextenfa, verum etiam divifibiles magnitudincs numero- 
infinitte noftrosfenfus effugiunt , qui , ubi ad quofdam imminnta ma- 
gnitudinis. limitcs dcventum c (1 , nos omniuo deflituunt . Hinc a pri- 
ma infantia , tam per vifum , quam per taft,um> divifibilium , & exten- 
Carum quantitatum perceptiones haufimus.innumerabilcs , quibus ita 
paullatim afluevimus, ut quotiefcumque punfti cujufpiam ideam ex- 
citare volumus in noflris mentibus , globuli cujufdam cxtenfi in Jon- 
gutn , latum, & profundum excitemus ideam , quem globulum alteri 
globulo ai^jungimus , &Jongiflimum etiam ipforum ordinem globu- 
Jorum confideramus . Accedat fenfuum perceptioni reflcxio . Confi- 
dcretur illud , finitam extenfionem quamcumquc debere habere fuum 
finem , nec id , quod partes habeat, pofle interioribus fui partibus. 
finem cfle , 8c pafebit illico finem revcra haberi , ac partibus , & ex- 
tenlione carere , ncc pofle inextenfum. ab. inextenfo contingi » quin. 
£mul coeant 

1.2.. Vi-. 
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12. Veram ut ipfi imaginatioais imbeciilitati indulgeatur, oflea- 
demus * quo paclo ii etiam , qui communem ample&untur fentcntiam 
de continua extenfione rnaterias ( nam nos materiam ipfam , ut infra 
patebit, coaiponimus ex pun&is prorfus indirifibilibus , & inexten- 
fis, afe invicem aiiquo femper vacuo penitus intervallo disjunftis > 
cogantur omnino agnofcere puncla penitus indi viflbilia , & iacxtenfa, 
lineaslatitudine, fuperficies & Jatitudine , & longitudine deftitutas , 
ubi illam adhibebimus imaginem , qua in primo tomo noftrorum Ele- 
xnentorum , in ipfonimirum Geometrieo vedibulo u(i olim fumus , cum 
in hanc noflram thcoriam nondum incidiflemus , ad oftendendum iii- 
pcrficics , lineas , puncla in ipfa reali continua extenfione efle aii- 
quid, non a noftra mente confi&um , fed in iis ipfis revera exiftens » 
& ad ipfam continuam cxtenfionem infeparabiliter pertinens . 

ij. Sit tabula ABDCcontinua , & affabre perpolita , cujus dimi- 
dium EFDB concipiatur coloris nigri, alterum autem dimidium AEFC 
coioris albi . Profe5io oculis ipfis fubjicietur limes £F interpartem 
albain , & nigram, de quo veriiTime aflirmabitur habere tantam lon- 
gitudincm, quantacft longitudo tabulae , fed latitudine carere pror- 
fus. Utcumqueenim parum declines hinc, vel inde a limite , vel in 
albo colore eris , vel in nigro . En ideam linece habentis longitudinem, 
& latitudine carentis. Quod fi tabula concipiatur craffior, & dia- 
phana , ut e criftallo, ac per totain craflitudinem ejusdimidium ni- 
gri , alterum vero dimidium albi coloris fit , oculis ipfis introfpicienti 
apparebit limes inter album , & nigrum traclum in longitudinem , & 
latitudinem protentus, quanta efl tabulae longitudo, & craflitudo; 
fed craflitudine carens . Quod fi quatuor diverfis coloribus tinclae in- 
telligantur quatuor partes AEIG, GIFC, FIHD , HlEBj binae ha- 
bebuntur line^GH, £F ita fe interfecantes in unico punclo I, ut id 
ipfum pun&um nullam omnino cxtenfionem habeat , nullas partcs . 
Quamobrem & punffci idea habebitur, 

14, Novimus fane colores diverfos expofcere diverfum particu- 
larum tcxtum , nec pofle continuam tabulam hujus potius , quam at- 
terius coloris efle . Idcirco diximus intelli^atur ejufmodi tabula iis 
imbuta coloribus. At id idea? limitis , & cjus indivifibilitatis etTor- 
mandce nihil obcft , & facile a fenfibili colorum imagine ad fe&ionem 
fimplicem tabulae mentis acies transfcretur . Sccetur igitur ejufmodi 
continua tabula tranfverfim per EF : tum partes fe&ione divulfa: ite- 
rum admoveantur ad fe invicem ufque ad contafhim . Oculis quidem 
non apparebit limes inter partem dexteram , & finiftram ; erit tamen, 
& alicubi ab altera ad alteram tranfitus fiet . Extendetur is limcs per 
totam tabulae craflitudincm in Jongum , & latum , 8c fuperficiem bina 
ifolida dirimentcm exhibebit. In ipfa fuperficie extima fc&io Jongiui- 

dincni 
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J-.nem habebitEF, & paftem alteram fuperfkiei ab altera dirimet ; 
ac lincam reddet . Nova autem fcclio GH , ubi priori occurret in I, 
punflum prtebebit indivifibile , & inextenfum . 

15. Jam vero htefacile adraodum intelligi poterit illud , fupcrfi- 
€tem fuperficiei fecundum craflitudinem , lineam linea: fecundum lati- 
tudinem, pun&um punclo fecundum longicuJinem immediate adha- 
rcre non pofle, fed vel congruere debere , vel diftare . Facla enim 
illa feftione perEF, evidentiflimnm eft , novam feclionem fieri non 
pofle, quc vel cum illa priore non congruat, vel intcrfe, & illam 
priorem aliquid tabulfe non intercipiat. Si partes tabutae fe contingant, 
evidentifllinum eft, novam fe&ionem fieri non pofTe priori contt- 
guatn , ftne uHa intermedia tabulas particula . Atque id ipfum pro- 
fluit manifefto ex eo , quod fe&io illa fit liraes communis utriqtie parti 
tabulae, & prorfus indivifibilis in earatione, in qua eftlimes . 

\6. Confequitur ex his, in fententia communide continua mate- 
ritc extenfione fuperficiem , lineam , punclum non efle aliqurd mente 
noftra confiftum , fed revera exiftere debere in ipfa illa reali exten- 
fione materias » cujus extenfionis erunt afleeliones quaedam : erunt 
termini, infeparabiles abiis, quorum aflfccliones funt , ut nimirum 
non poflit fuperficies pet fe folam exiftere tanquam velum quoddam 
craflitudine carens, Jinea ut quaedam virgula & longitudine , & lati- 
tudine deftituta , punclum tit granulura quoddam ab omni extenfio» 
ne immune ; fit tamen fuperficies folidi per fe exiftentis limcs realis , 
linea realis fuperficici limes , punftum realis liraes lineae , ac proinde 
primam Euclidis definitionem , & omnes Geometrarum demonftratio- 
nes incacommunis realis continaa extenfionis fententia vim babe» 
/e fuam . 

1% Nos quidem, qui continuam materiee extenfionem nequaquam 
adraittimus, puncla reatia indivifibilia agnofcimus per fe exiftentia 
fine ulla linea , & fine fuperficie ui/a , aut folido reali ; ac proinde in 
matcria nullam fuperficiem , nullam lineam , nullum admittimus folt- 
dum : adhuc tamen lineam continuam admittimus in motu , quem 
continuum effe debere patebit infra , ac extenfionem continuam in 
Jongum , latum , & profundum in fpatio , quo noftra continentuc 
punela , & per quod excurrunt , admittimus omnino , quod quidem 
ejufmocli trinam dimenfionem habere manifeftifltmum eft cx ipfis 
tibus , quaquaverfum dire&is . Verum quid de ipfo fpatio fcntiamus» 
& in quo per nos ejus continiiitas fita fit , aperiemus infcrius . At 
ejufmodi trina extenfione femel in eo admifla , manifefto confequiturt 
in ipfo itidem debere admitti fuperficics carentes craflitudinc , H- 
neas latitudine, punfla dimenfione quacumque deftituta , quihiis ad- 
mifsis» manet itiden omnis Geometricarura demonftrationum vi» 
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ia iis omnibus, qos pcrtincnt ad ipfam fpatii extenfionem cofltinoam > 

18. Hifceexpofitis , quae pertinent ad indivifibilttatem termino- 
rum» feu limituca» progrediendum ad eocum , quas ipfis limitibut 
contio#atnr, divifibilitatem in iniinitum • In primis id , quod binis in- 
divifibilibus terminis continetur, debet dividi polfe, & partes habere. 
Si enim id indivifibile eflet , & partibus carerec , non poftet Iimiti utri- 
libet contiguum e(Te (oum.io.) , fed cum eo compenetrari deberet » 
ac prorfus congruere . Congruerent igitur bini ipfilimites etiara in- 
ter fj , nec bini eflcnt a fc diilantes , fed in unicum coalefcerent . Fa- 
cta autem divifione , jam intcr novom limitem , & utrumque e prio- 
ribus iterun>interjacere dcbebit divifibile aliquid , & eodem argumeo- 
toredeunte, divifio continuari poterit ininfinitnra. Sic quKvis li- 
neabinis punclis interjecla di vidi poterit in infinitum eoipfo, quod 
femcl in binas partes dividi poflit. Facla enim ejufmodi divifione in 
binas partcs communi punclo tcrmina tas , ipfoe itcrum partes hinc 
novopuncto, inde altero e praecedentibus terminabuntur , adeoque 

- iterum debebunt diviGbiles eiTe; qui difcurfus recurrit femper fine 
ullo fine. 

19. Et hocquidem pafto continui extenfi divifibilitas in infini- 
tum, ex ipfa extenfionis continoas uatura , & terminorum indivifi- 
bilitate conficitur. Eadcm in Geometria innumeris fane argumentis 
ita evincitur , ut nuJIus dubitationi locus foperfit . Illam incommen- 
furabilium quantitatum relatio nullis fubjecta numeris , illam anguli 
contaclus a majorum circulorum arcubus pcrpctuo fecli , illam afym- 
ptotica curvarum crura indefinite producla oculis fere ipfis objiciunt. 
Quid illud , quod generaliter folvitur in Elementis ipfis problema , 
datam reftam in datum partium numerum fecare , a data recla impc- 
ratam partem abfcindere, datis binis reclis quibofcumque tertiam 
continoe proportionalem invenire , quorum problcmatom priora doo 
ipfam Iineas cojufvis di vifibilitatem exhibent in infinitom, tcrtium 
vero illod oftendit , magnitodinem qoamcomqoe ita oltra quofcum- 
que determinatos limites imminoi pofle , ut poteft ultra limites qoo- 
fcumquedeterminatos augeri ? Si enim e binis datis maneat fecunda , 
ac prima augeatur utcumquc ■ tertia continue proportionalis minue- 
tur qoantum liboerit . 

ao. Et quidem ipfa ejus problematis folutio fontem aperit cjus 
pra judicii , qoo in ipfa divifibilitate in infinitom, ac imminotione 
ma^nitodinis oltra qoofcuraqoe limites concipienda laboramos . Af. 
foevimos enim ab ipfa infantia contemplationi magnitodinom illarom, 
quae ad noftri corporis magnitudinem haud ita magnam proportio- 
nem h berent. Vidimos in ejufmodi magnitodinibos nomerum par- 
tiom, noftriafenfibuspercipi poflent non ita magnum contineri . 

B Facilo * 
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Facile nobis perfuafimus, divifionecontinua citodeveniri deberead 
magnitudines, quse noflros fenfus efTugiaht . Et vero, qu« fub- noftros 
lenfus noncadunt, habere vulgo folemus pronnlH», qui prtecipuns 
cR prejudiciornm communium fons , numquam fatis praelufnf , at- 
que obftruclus , vel fi reflexione aliqua ideas per fenfus acquifitas 
corrigimus , plerumque parum infra ipfum fenfuum limitem defcendi- 
mus , ac velut opprefli deficimus . Pauci acriore meotis acie , atque 
aiimi audentiore vi fcfc altius attollunt, & prsjudiciis omnibus fe- 
^iofitis, folam rationem , folam rerum naturam confiderant. Prode- 
rit autem mentis imbecillitatcm imaginibus quibufdam identidem cor- 
roborare , quae utoculis telefcopiafolcnt remotiflimos Aftrorum glo- 
bos admovere , ita menti ipfi abftrufiflimas , & obduttiflimas verita- 
tes i veluti ex fundo quodam erutas , praifentes quodammodo fiftant». 
& contemplandas proponant % 

21. Ac primo quidem ut amoveatur difficultas illa , quamexpe* 
rimur in concipicnda tanta partium multitudine in quacumque per- 
quam exigua quantitatc , concipiamus hominem aliquem magnitu* 
dinis ita immanis , ut totidem vicibus nos fuperet , quot vicibus uni- 
verfus Telluris globus fuperat illam exiguam qnantitatem . llle homo 
eandem habebit difficultatem in concipienda mnJtitudine partium Tel- 
luris totius , quam nos in ea concipienda in illa quantitate perquam 
exigua . Magnum , & parvum refpectiva funt , & liceret hominurti 
£eriem eadem Iege majorum augere in iramenfum fupra nos , vel im* 
minuere infra nos , ac quar aliis eflent ad fenfum prorfus indivifibilia > 
aiiis contra immenfam viderentur extenfionem , & partium numerum 
continere .. 

22. Verum ut & pofitivum argumentum divifibilitatis in infi- 
nitumcommuni captui accomodcmus , concipiantur in communi fen- 
tentia matcrias habentis extenfionem continuam bins reguto crafl» 
quantum libuerit , fcd ex altera faltem parte i e&iflima , ac fatis longrc, 
utpalmorum ioo. finguJie. Id in ea fententia omnino fieri poteft, 
nam fi quid a re&itudine aberrat hiatu quodam , fuppleri poterit im^ 
plendo, fi quid exubcret , poterit demi . Ex natura reftitudinis evi» 
dcntiflima: funt binae hujufmodi propolitiones . i. Si bina ea regulafe 
contingttnt in fine , ac in vcrtice diflant , diflant itidem in medio . 
Nam evidentiflTimum eft , fi pcr $o. palmos prorfus congruant > non 
pofle alteram ab altera deinde recedere , nifi altera, vci utraque a 
reclitudine defle&at . 2. la eodcm cafu diflant in medio a fe invicem 
minus , quam in verticc . Nam fi per 50. palmos prorfus nihil ad fe 
invicem accedunt, ne poft alios quidem accefliiras quidquam» 
evidentiflimum faneeft, nec ullum unquam invenimus , cui cum h» 
veritates primo proponerentur >. non eas fibi evidentiffimasefTe pro- 
fiteretur * »J. Ii* 
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aj. lis autem pofitis eoncipiantur primo die i ea coliocatts ejufmo- 
di regulff , ut fein fundo coQfifigant , &ia vertice diftent dato quo- 
vis intervallo, ut uao digito . Per primam propofltionem diftabuot 
etiam ia mcdio , Sc per fecundam in medio minus > quam invertice. 
Secundo die poterunt collocari a Deo ita , ut in vertice diftent, quan- 
tum priuio die diftabant in medio. £o die demp ta erit digiti pars . Nara 
pridie minus diftabant in medio, quam in vertice , adeoque fecundo die 
in vertice tnintts diftant , quamprimo. Eo autera fecundo die cum in 
vertice diftent, diftabunt pariter in medio, ac in medio quidem minus» 
quam in vertice . Quare tertio die collocari poterunt ita , ut in ver- 
ticediftent, quantum fecundo diftabant in medio, & eodcm argu- 
mento conficitur , eodem tertio die alteram exillo digito particulara 
demptam efle . Porro idem praiftari poterit quarto die , & fequenti- 
bus omnibus flne tillo fine . Nullus enim advenire poterit dics , in 
quoeamdem operationem non liceat perfequi . Nam fi dicatur adve n- 
turum tandem aliquem diem , in quo progredi non liceat , fatendura 
erit i pridie ejus diei adhuc idem illud prscftitum fuifle , adeoque ipfo 
pridie regulas in vertice fuifle apertas. Quamobrem aperta: fuerunc 
etiam in medio , & proinde poftridie collocari poterunt ita , ut in 
vertice apertae fint, & ea collocatione fafta , poftridie etiam in 
medio diftare debent . Quottdie igitur auferri poterunt nova; fcmper 
partes illius ipfius digitU atque id fine ullo fine, adcoque ille digitus» 
& quodvis aliud intervallum , pro quo fcmper idem argumentum re- 
dit , dividi femper poteft ultcrius in infinitum . 

24. Hoc quidem argumentum innititur totum principio Geome- 
trico: bina recia nou babent Jegmentum commune , & illi thcorematt 
itidem Geometrico : in triangulis pmilibut latera ioaohga Junt pro- 
portionalia , Nam binae regulae cura binis intervallis continent bina 
triangula ifofcelia fimilia , 8c proinde intervallum in medio , quod vi 
ejus principii fempcr erit aliquod, dehet efle dimidium intervalli in 
verfice. Verum pro iis , qui Geometricis demonftrationibus vel mi- 
nus aflucverunt , vel fidem abrogandam cenfent , vim habet qnandam 
ex craflb illo <ro. palmorum intervallo, per quod regulse reftae con- 
g.-uere non poflunt , quin tota! congruant , & ex dofectu diftantiae in 
medio a diftantia in vertice aflumpto indefinite , nulla triangulorum , 
& proport ; onum ratione habita. Vis antem omnis in co fita clc, 
quod alTumpto intervallo quovis, inveniri poteft intervallum ipfo mi- 
nus , quod ubi femel demonftratum fit , progreflus in infinitu n ne- 
cetfario confequitur, ut fupra in hifleftione pariter accidit. PateC 
autem , qui ejus argumenti vim velit infringere , ipfum omnino ne- 
gare dcbere pofliibiks regulas prorfus recliliqeas , vcl reftitudiuis 
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iieam, quam habcmus- clarifiimam , confundere , atquc corrumpcrc : 
quae effugia quam mifera fint , ncmo non videt . 

2 In noftra fententia de extenfione noo cootinua materiae idcm 
argumentum vi m habere eamdem poteft, fi concipiantttr-coilocata, tria 
punfcta in direclum , quorum medium diftet a fummo, & imo paf- 
mis 100 , tum tn vertice in diftantia icidem palmorum 100 ab imo , 8c 
in diftantia unius digiti a fummo concipiatur coilocatum quartum pun* 
ttum, tum inter hoc , & imum illud in medio in dire&um punttum 
quintum, inter quod, & fecundum illud mcdium priorum trium ha>- 
bebitur neceflario ex natura rettitudinis intervallum aliquod , & mi- 
nus intervalio quarti illius a fummo , undc cadcm progreffione eadem 
habcbitur di vifibilitas in infinitum . Sed ea & cx ipfa continuse exten- 
fionis natura , &ex innumerisGeometricis demonftrationibus , & ex 
hoc ipfo argumento fupcrius allato , & ad communem captum ac- 
com m oda to magis , ita eft evidens , & manifefta > ut in dubium a (ano 
homine revocari omnino non poflit . 

26, lllud tantummodo antc , quam progrediamur , hic notandutn 
omninoeft, omnia hujufmodt argumenta evincere divifibilitatem tn 
infinitum intervalli , fcu fpatti extenfi continui , non vero materiae . 
Nam in primis funt nonnulli , qui cenfcnt indivi/ibilem, & fimpliciC* 
fimam materix particulam extcndi in longum, lstum , 8c profundum , 
fivc extendi per fpatium divifibile ita , ut id occupet fpatium , quod 
deccm , yelcentumejufmodi fimplices particulo? , fed minus extenfx, 
occupare poflent , quam Peripatcticorum nonnulli appellarunt exten- 
fionem, &divifibilitatem '. irtualem , quin immo nonnulli ex iis ipfam 
e :nde*n particulam putarunt jam plus occupare fpatii , jam minus , 
qua iidcm dixerunt punlla faflato . Ejufmodi autem extenfionis ge- 
nus cxplicabqnt exemplo animas rationalis, quam fimplicem , & 
prorius indivifibilem admittebant extcnfam per totum corpus , vel per 
certam corporis partcm utique divifibilem , & Divinsc immenfitatis 
exemplo, qux in omnibus fpatii pun&is utcumque a fe remotisfcm- 
pcr eft prccfcns . Ea quidem fententia nobis nunquam arridere poterit, 
cum analogix Natura: , & indu&iont defumptse ab iis , quae videmus 
omnino contraria frt , cum nimirum quidqnid matcrix cernimusin 
tlivcrfa fitum fpatri parte , quantum obfervatione colligcre licet , 
di rtinftum vidcamus , ac feparabile a fc invicem . Adhuc tamcn in ea 
fcntcntia , quac quidem nullis metapliyficis , vcl gcomctricis argumen- 
tis evidcnter falfa dcmonftrari poteft , fupcr unica indiviftbili par- 
ticttla omnc figurarum , & fe6b'onum gcnus concipi poteft, fine ullis 
rcalibus cjufdem partibus, inqua eadem dividi polfit. 

27. Dcinde in noftra etiam fententia materioc conftantis punftis 
prorfus indivifibilibus , & inextenfis , ac afe invicsm fempcr disjunftis 
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in t ervallo quopiam , poteft mafla quasuam conflare pnn&is tantum- 
modo mille, quae folum in milfe partes ita fecari potcrit, utearum 
quaclibet aliquid matcrise contineat , au6lo vero partium numero , le- 
cabnatur jam vacua intervalla, 8c partes reliqu» debebunt omnino 
carere materia , cujus punfta , vel intra mille particulas erunt fpatii 
ab illi mole comprehenfi , vel in limitibus inter cootiguas particulas . 

2S. Demonflrata limitum indivifibitate , & divifibilitate eorum , 
qux iis limitibus terminantur , dcducenda funt quxdam , quoc ad na- 
turam contmni cujufvis , & legis continuitatis ipftus probe intelligen- 
dam , ac ad evitandos errores quamplurimos , in quos non vulgus 
tantummodo labitur , verum etiam doftiiTimi facpc , ac prim* notie 
Auctores a prasjudiciis feducliita alte infidentibus animo , ut nec- 
opinanter inter argumentandum fenfim irrepant, & fe furtim infi- 
nuent. Dicemus autem de punclis, &linea, ac quaecumqne dc iis Ji- 
cuntur , applicari debent ceteris omnibus terminis, & terminatis con- 
tinuis quantitatibns, ut lineis , & fuperficiei , fuperficiebus, & folido * 

29. In primis evidenter confequitur ex iis, quac demonftrata funt, 
puncla non eflfe partes lineae , fed terminos ita , ut linea non e pun&lis, 
fed elincolis componatur, $ in lineolas refolvatur . Nam. divifione 
fninfinitum continuata , femper lineae cujufpiam partes funt aliae H- 
neae binis fingulae extremis punttis terminatac . Linea nimirum defcri- 
bitur du^tu , vcl excurfu continuo pun&i , non additione > 8c repeti- 
tione ejufdem adnexi » 

j.. Deinde evidenter itidem colligitur, nullam efTe dati cujufpiam 
intervalH partem omnium minimam , cum cujufvis lincae pars fit iti- 
dein linea , & quaevis linea in infinitum itidem divifibilis fit . Quamo- 
brem nomen partis in extenfione continua neceflario in fe includit 
partium plurium conjun&ionem , adeoque nulla cftpars» quae tota 
tt* fit prima , vel ultima datt intervalli , ut in ipfa non cootineatur all- 
quid, quod aliud antefe habeat in initio, & poft fe in fine . Ipfum 
partis nomen vagum efl , 8c indeterminatum . Si determinetur nume- 
rus partium aequalium determinati intervalli , determinabitur fingu- 
larum magnitudo : fi determinetur magnitudo, determinabitur nu- 
merus , & in utroque cafu aliqua erit prima , & fecunda , aliqua ulti- 
ma, & penultima . Sed nec magnitudine, nec numero definito , no- 
men partis aliquid indeterminatum fignifrcat ; nec interroganti , quot 
partesfintiu datointervallo , determinate refponderi potefl, nifi de- 
terminetur earum magnitudo, qua determinata numerus etiam de- 
terminatur ; potefl autem refponderi indeterminata quadam refpon- 
fione, numerum partium eflefinitum ininfinitum. Nimirum determi- 
nata quavis magnitudine partium efTe finitum , fcd quoniam ea in infi- 
nitumminui potefl, pofTe itidem augeri numerum ipfumin infinitum 
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ita, at ordinum numcrus nullus fic , & particularum in quovis ordi- 
ne numerus fit femper finitus . Ea reCponfio in fententia communi 
continux extcntionis materiss majorem aiiquam difficulutem habet; 
in noftra, in qua intervalJum , feu fpatium , ut infra vidtbimus , cihil 
continet reale aclu exiftens , & divifibilitas nihii eft aliud, nifi , ut ita 
dicamus , ioterjcribilitas punttorum reatium , habet omnino nullam . 

jl. Demum, quod maxime notandum cft, in quovis intervallo 
determinato habetur femper primum punclum , & uitimum , fed nuU 
lum eft fecundum , aut pcnuitimum. Cum enim inter bina pun£ta 
femper C num.io.) linea interjacere debeat , & ipfa iinea ( num. i S. ) 
fit itidem divifibilis , evidentiffime conftat, nullum efTe pun&um ita 
altcti punclo proximum , ut alia propriora non adfint , adeoque nul- 
lum fecunduni , nullum penultimum . Quod fi quis de ipf;s punftis 
quocrat , quot fint in dato intervallo in fententia cammuai continu* 
extenfionis materite , dicendum eft ea numerum omnem excedere» 
feu eife numero infinita. Nam antequam per a&ualem divifionem par- 
tcs feparentur , ipfxomoinoa fe invicem diltinct? funt , & una non 
eftalia, adeoque & terminum fuum habent, qui ibiexiftit. Quare 
totpunela exiftunt a&u in ejufmodt Jinea, quot divifiones fieri pof- 
funt , cumque numerus divifionum , quc ficri poffunt , quovis finito 
major haberi poffit , numerus punflorum aclu exiftentium habetur iti- 
dem quovis finito major, adeoque eft infinitus . At in noftra fententia» 
inqua numerus punclorum fpatii eft fola poffibiiitas pun&orum rea- 
lium interferendorum , refpondetur itidcm, ut in partibus , eorum 
numerum efTefinitum in infioitum : nimirum punclorum aclu exiften- 
tium numerum femper in fe determinatum fore, &finitum, fed eum 
ipfum femper augeri pofie fine ullo fine: non autem poffe fimulexi- 
ftere ea omnia , qux feorfum confiderata pofTunt exiftere feorfum , ne 
Divina ipfa Omnipotentia exhauriatur , de quo iterum infra . 

? 2. Confequitur ex prccedenti 8c illud , nulli linca; poffe auferri 
poftremum, aut primum punclum tantummodo , fed vel infinita nu- 
mero puncla auferri fimul , ablata Jineola; parte , vel relinqui debe- 
te , etiam illud poftremum . Nam ablato ultimo , vel primo punfto , 
linea adhuc remaneret terminata , adcoque terminum h.iberet , Sc 
proinde ultimum, vel primum punclum , quod proinde ante ultimi il- 
Jius, vel primi ablationem fuiffet penultimum , vcl fecundum , quod , 
ut vidimus, eft impoffibile . Idem in quavis alia continua ferie quanti- 
tatum obtinebit, ut fuperiora omnia . Nimirum ultimus termimis 
tantummodo , vel primus deeffe non poterit, exiftentibus omnibus 
reliquis, ut linea ultima finita fuperficiei , fuperficies finiti folidi , & 
ita porro, cujus in Jege continuitatis ftabiJienda ufui iterum occur- 
rct inferius. 
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*?. Inter ea autcm , quss continua funt , tempus quoque nume 
rari debet , ut ex ipfoetiam Ariftotele vidimus . Tempus enim con- 
tinuofluit, & fioe ulfo lotermedio hiatu partes ipfius Gbicontinuo 
fnccedunt aliai aliis . Hinc in ipfo tempore diftinguendum erit , ut m 
linea , tempus continuum , ut hora , a termino , vel limtte dirtmen- 
te bina continua tempora , quod appellabimus momentum . IHud re- 
fpondebit linese , hoc punfto . Momentum erit indivifibile , ut purt- 
dtum , tempus conttnuum erit divifibile in infinitum , ut linea . In 
temporecontinuo, ut in linea, nulla erit particula utcumque parva , 
qua minor haberi non poflit, nulium temporis iotervallum ita ertt ma- 
gnum , ut majus aliquod haberi non pofsit . In temporis contmui men- 
furaaliqua determinata, nulla erit particula , qua? tota fit prtma, 
velultima . Habebitur femper inquovis intervallo finito temports 
momentum primum , fcultimum, non habebrtur fecundum , & pe- 
nultimum, fed binismomentisquibufcumque, utcumque proxtmts , 
quod maxime notandum eft , interjacebit tempus conlinuum , m quo 
alia momenta erunt utrilibet ex extremis propiora , ut de punct.s itt 
linea diximus . Ut fluxa punai continuo non repetitione, & multt- 
plicatione generatur linca , ita duratione rei continua , quas Itngulta 
momentisexiftit, tempore continuo durat , generatur tempus . 

24. In iis omnibus fpatiutn » & tempus omnino fibt relpondent , 
necaliud eft difcrimen inter ipfa , nifi quod fpatium , & Uncashabet 
diraenfionis unius , & fuperftciea btnarum , &folida tnum , ac pro- 
inde in lineis , & longitudinem , & pofitiooem, five dtretuonem mu- 
tarepoteft, tempus vero unicam tantummodo dtrrieniVonem habet , 
& fola diuturnitate variatur ,. nulJo direftionum difcnmtnp, lolt lme* 

analogum » . . 

,j, Ex linea: , 8c temporis continuarum quantttatum relatione 
oriturmotuscontinuus, Sceleritas, qu« poteft confideran tam in 
ipfoacluali motu, quam in determinatione, quam habct mob. e ad 
motum , quarum primam in difTertatione de Viribus Viv.s appellavip 
mus fatis apto SchoIaftJcorum vocabulo vthcitattm *» aBttfecundor 
fecundam *t/ocitatcm in aBtt primo . Motua conttnuuseft ts> tn quo 
punftum mobile ita Jocum perpetuo mutat , ut fingults momentts 
femporis refpondeant firiguia femper alia , atque al.a fpatii puncla. 
Si punaum mobile conjungat idem fpatir punftum cum fini to a hquo 
momentorum numero a fe invicem per intervalla qua^dam dtftantium^ 
rrabcbitur regreflus punai mobilis ad idem punftum fpatu ; fi con- 
jungaturidempunaum fpatii cum ferie continua momentorum om- 
nium finito aliquo tempore continuo contentorum , habebitur qu.es. 
Contra fi comungatur idem momentum tempori» curo fint to numero 
punaorum fpatii afe invicem finito aliquo intervaUo 



C XVI. ) 

habebilur illa , quedicitur replicatio : fi conjungatur idem momen- 
tum temporis cum ferie continua pun&orum fpatii contenta infinito 
quopiam intcrvallo continuo, habcbitur illa , quam diximus (num.26.) 
virtualem extenfionem appellari . Hxc virtualis extenfio punfti ma- 
terir quieti, replicatio regreflui ejufdetn punfti materias ad idem 
fpatii pun&um refpondet . Quod fi plura coafiderentur materise pun- 
&a, tres alii cafus habebuntur ; fi nimirum conjungant idem moratn* 
tum temporis cum diverfis pun&is fpatii * in quo fita eft disjun- 
ftorum coexiftentia: fi conjungant idem pun&um fpatii cum diver- 
fis momentis temporis, quod fieret infuccefsivo appulfu punclorum 
matcrice ad eundem locum : fi conjungant idem punclum fpatii cum 
eodem momento temporis , in quo fita eft compenetratio . Hi feptent « 
cafus exhibent omnes combinationes fluentes ex conjunttione tempo- 
ris , eVfpatii, quoram omnes perDivinam Omnipotcntiam polsibi- 
lcseflc, unicam autem disjun&orum coexiftentiam illam naturaliter 
efle pofsibilem oftendemus inferius, ubi ipfam noftram theoriam ex 
lege Continuitatis deduxcrimus . 

l6. Ut fingulis momentis temporis pro ponfto mobili quovis re- 
fpondent fingula linece punfh , ita fingulis partibus temporis conti- 
nui refpondent fingulte partcs linete , & viceverfa, qui motus dicitur 
sequabilis, vel uniformis , fi cqualibus temporis partibus > fequalcs 
(patii partes refpondeant , incequalis , & difformis , fi inaequales . Ce- 
leritas autem in aclu fecundo cft illa relatio fpatii ad tempus in mo- 
tu «quabili , quae refultat confiderando fpatium direfte , & tcmpus 
reciproce ; ut nimirum eo fit major eaceleritas , quo majus fpatium 
eidem refpondet tempori , vel minus tempus eidera fpatio , adeoque 
ejus menfura eft fpatium divifitm per tempus , quae menfura non nifi 
in motu aequabili , in quo celeritas perpetuo durat eadem, habetur ac- 
curate , ut etiam in eo folo motu accurata habetur idea celeritatis in 
•c~tu fecundo . Celeritas autem in aclu primo eft determinatio ad hanc 
ipfam celeritatem in aclu fecundo, five ad percurrendum certum 
fpatium certo fequenti continuo tempore , nifi quid obfit . Ea fola 
convenit fingulis momentis temporis, non velocitas in a6hi fecun- 
do , cum nullus momento competat motus , qui tempus continuum 
fecum trahit . Quare ipfam intelligere debent Mechanici , ubi celert- 
tatem fingulis momentis debitam ducunt in tempus ad habendam fpa- 
tii menfuram in motu etiam difformi . 

37. Silineacomponeretur e pun&is, tempus vero continuum e 
momentis» quorum alia aliis immediate fuccederent , omnes motus 
continui deberent effe a?que veloces ; fingulis nimirum momentis * 
fingula refponderent puncla . Velocitas divcrfa haberi non pofTef , nifi 
ii vel idem fpatii punclum conjungeretur ab altero mobili pun&o cum 
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plaribus momentis » qaod affirmaruut ii » qui difcrimen velocitt- 
tum per morulas explicabant , vel idcm momenti punftum conjun- 
geretur cum plurib**pun&is (patii , quod affirmarunt nonnulli ex iis, 
qui virtuaiem illam pun&orum extenfionem propugnabant . At fe- 
mel intelie&a Conttnuitatis natura , nulla eft difficultas in concipien- 
da celeritatum diffcrentia > & quce in contrarium affcruntur mera 
fophifmata funt , quac facile diffolvuntur , fi confideretur cuivis tem- 
pufculo utcumque parvo refpondere fuum fpatiolum , cuivis contra 
fpatiolo fuam tempufculum in qaovis motu , oec ullum effe tem- 
pufculum , aut fpatiolum omnium minimum , nullum fecundum , & 
penultimum momentum , aut punfhim . 

38. Nimirum in motu continuo magis celeri eidem tempori re- 
fpondet majusfpatium , vel eidem fpatio minus tempus . Si confide- 
retur femper in utroque mobili idem tempus , & id tempus dividatur 
in particulas quotcumque , utcumque exiguas; primum vero mobi- 
le moveatur decuplo celerius , quam fecundum, cuicumque particulx 
utcumque parv» temporis continui habebitur in primo fpatium de- 
cuplo majus > quam in fecnn Jo . Si fpatium femper commune confide- 
retur, & id ipfum dividatur in particulas quotcumque utcumque 
exiguas , cuicumque particu!» utcumque parvs fpatii continni ha- 
bebitur in primo tempus decuplo minus , quam in fecundo . In eo 
nihil abfurdi continetur . Utcumque parvum fit fpatiolum , quod de- 
terminato tempufculo percurrit fecundnm mobile , femper habentur 
fpatiolaillo minora , & minora in infinitum , & nnum ex iis , nimi- 
rum quod decuplo eft minus, percurntur a primo mobili eodem illo 
tempufculo . Utcumque parvum fit tempufculum , quo primam mo- 
bile percurrit determinatum fpatiolum , femper habentur tempufcu- 
la illo minora , ac minora in infinitum, & unum es iis , ntmirum 
quod decuplo eft minus , percurritur a primo mobili . Cum nullum 
fit fpatiolum , quo minus non habeatnr, adeoque quod totum (it 
primum , .nullum fit tempufculum , quo minus non adfit aliud , adeo- 
quc quod totam fit primam , nullo exiffentc fecundo intervalli pun- 
fto, nullo fectindo momcnto temporis, difficultas omnis penitus eva- 
ncfcit . Utrumquc mobile habet initium motus in quodam determt- 
nato punclo fpatii , & momento temporis, ut & finem > in quibus 
momentis non habetur pars motus , quantitatis nimirum continux , 
fed indivifibilis limes . Motus requirit & fpatium , & tempus cooti- 
nuum, qua: divifibilia fupt in infinitum , & motus ipfius divifibilita- 
tem inducunt ininfinitum. Numcrns partium & fpatii , & tempo- 
ris , & motus pendet a finguiarum partium magnitudine, quae fi non 
determinetur , etiam ille numerus indeterminatus manet , ut & rela- 
tio partium ad partes. Oivifioois lege con£ituta , relatio Aatim con- 
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fequitur inter partes . Eidem autem parti tcmporis contioni major, 
vel minor utcumque in iofinitum refpondere poteft pars contioui fpa- 
tii; onde coofcquitur & celeritatem auger* in iaaoitum pofTe , vel 
miooi i abfquc ulla aut morula > aut extenfionc virtuali , nimlrun 
abfque conjunclione ejufdcm momeoti temporis cum plurihus punftia 
fpatii , velejufdem puocli fpatii cnm pluribus inomeotistemporis . 

59. Porro liccbit hac omnia ipfis quodammodo intueri oculit» 
epc Geometria in continua linearam relatiooe. Per quodvis pun- 
ftum D in fig.j. reStx AB ducatur recla rodefioita MN io quovis dato 
angulo; in qua capiaotur ad eamdem partem bina fegraeota DE , DF 
jnquavisdata ratiooe, ut pro fuperiore cafu fabdecupla, ducantur- 
que exquovis itidem punclo dato C ipfms AB bine reftajCG*CH 
per puocla F , E . 

40. Referat jam DC tempas quoddam , DF fpatinm a primo mo- 
bili percurfum , DE fpatiumpercurfura a fecnndo. Utcumque immi- 
anto tempore CD, ratio inter fpatia eodera illo tempore defcripta 
•rit illa cadem DF ad Dfi , fiveut to ad 1 , nec ullnm erit tempufcu- 
JumCD ita exiguum, ullum momentum D ita proximum momen- 
to C , ut pro utroque mobtli , jam aliqua fpatia contioua non habean- 
tur , quv-c fint in illa eadem ratione . Quod fi queratur , quo tempo» 
re primum mobile velocius percurret fpatinm tequale fpatio DE per- 
•urfo a (ecundo mobili tempore CD , fatis ertt ducere reclana ex E 
parallelam AB, donec occurrat recta? CG in L , tum reftam LQparal- 
felam MN , occurrentem CA , Crf tn Q^K , & C, Q^erit tempus illud 
qusfitum.qno primum mobile ftabebit motum QL aqualem motui ED> 
UIo vero minori tempore ipfum fccundum mobile adhuc mioorem 
motum habebit, oimirum QK . Nutla eft FD ita parva, nt ei aliqua ED 
decuplo mioor non refpoodeat , nulla CD ita parva , ut et afqua CQ^ 
non refpondeat, qo» erit itidem decup-Io minor , quam ipfa , cutxu. 
At CQad CD, ut QL , vel DE ad DF , ftve uc t ad 10. Ratio conftana 
fpatiorum DE , DF rationem exhibet conftaotera motuum eidem tem- 
pori debitorum,ratioitidem conftaos CQi CD exhibet rationem con- 
ftantem temporum eidem Ipatio debitorum . Quovis fpatio otcumque 
parvo defcripto a primo mobilr refpondet fpatiolum decuplo minns 
defcriptum a tecundo : cuivis tempnfcnlo utcumque parvo itnpenfo 
a primo mobili refpoadet aliud tempufculum decuplo minus impen- 
fum a fecuodo mobili . Ubicumqnefueritpun£tumD,modo non con- 
gruat cum C , refpondebunt ipfi bin* DE , DF , qnarum prior erit 
decuplo minor pofteriore , ac inter ipfum , & C , erit punftum Q.de- 
«uplo minus diftaos ab ipfo C , per quod altera M' N ' traofeat , rn qua 
litidem habeantur fua fe gmenta QK . QL in rationc fubdec upla . 

41. A« 
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4*« Ae ope figur» cjufdem facile eciatn diflblvitnr prscipua dint- 
cultas , quam contra motam continuum Veteres objiciebant , peti- 
ta a motu Achillis , & «eJlu Jmis , quorum prior (it decies pofterio- 
re velocior , quod argumentum, progreflionum geometricarum fum- 
mis inventis, Nofter Gregorius a S. Vincentio feliciutme expedivit. 
Exponemus primo quidem utut notiflimara difficultatem , tura eame 
fola cootinnapquantitatis natura diflblvemus , ac demum Geometria 
infubfidium vocata, oculis ipfis eamdem fubjiciemus folutionem , 
quae omnia quamvis » quod ad futnmum rei pertinet , notiflima , adhuc 
tamen hic praetermittenda non duximus , ut haberetur quidquid ad 
Continuitatis naturam intelligendam , & amovendam irapoflibilitatit 
fufpicionem requiritur . 

42. Sic igiturratiocinantur. Diftet initio motus perunnm mil- 
1iare Achilles ateftudine. Dum is conficit illud milliare, teftudo con- 
ficiet paflus 100 ; dum is 100 iJJos paflus , teftudo alios ro; dum is 
eos dccem , teftudo conficietunum , dumis unum , teftudo dccimam 
pafltis partem , &itaporro in infinitum . Nunquam igitur, &. nuf- 
quam Achilles afleqni teftudinem poterit , quod ex alia parte eft ab- 
furdum. Namfi Achillee quodara dato tempere unum milliare per- 
currat , teftudine percurrente eodem tempore decimam milKaria par- 
tcm , accedet ad ipfam per norem decimas milliarit partes ; adeoque 
cum sequalibos temporibus debeat ad ipfam tsqualiter accedere ob 
utriufque tnotum «quabilera , fi fiet ut 9 ad 1 , ita illud tempus ad 
altud , habebitur tempns illud , quo debet evanefcere omnts iiJoriun 
diftantia, eritque, ut 9 ad 1, ita iJind railliare illo tempore percur- 
fum ab Achille , ad fpatium , quod ab AchiHe prceterea perciirrendum 
erit ad afTequendam teftudinem . Falfum igitur eft runquam , & nuf* 
qttam ipfos coire poffe , cnm adjefta illi tempori , & illi milliari nona 
fui parte , deveniatur ad illud momentura , & pnn&um , in quo con- 
cUrftts haberi debet . Porro hujus diflkultatis apparens vis tota fica 
eft in ambigua fignificatione iilius nufquam , vel nunquam . 

4j. Nam in primis ex illa intervalli finiti divifibilitate in infini. 
-tum evidenter eruitnr, poffe feriem quamdam quantitatum mino« 
rum , ac minornm continuari in infinitum , qiin certam qnamdam , 
& finitam quantitatem omnis ea quantitatum fnmma tranfcendat * 
Qnoniam enim digitus quipiam dividi poteft bifariam , tum ejus dimi- 
dta pars bifariam , & ita porro in infinitum; patet pofle aflumi dimi- 
dium digiti , tum dimidium refidui dimidii , ac iterum dimidium alte- 
rius refidui , & ita porro in infinitum , qnibns tamen omnibus aflum- 
ptis, minquam ille digitus tranfcnrretur, cujus particula fcmper re- 
manere ponitur* dimidio tantnm rnrfum aflumpto . 

C 2 44. fn- 
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44. Indeautem manifefto confequitur , pofle totam illam feriem 

paflfuum 1000, 100, 10, 1 1 jj , — , -^^&c. , & ipfi refpon- 

dentem feriem temporum ab Achille, & teftudine inpaufcn in infiini- 
tum continuari , quin tamen omnis earum quantitatum fumma fini- 
tum quoddam fpatium, & tcmpus tranfcurrat. Tum vero fi iliud 
nunquam , fk nufqucm fignificet momentum , vel punctum quodvit 
intra eam finitam fpatii , vei tamporis menfuram contentum , veriffi- 
mum erit nunqttam , & nufqua/n Achillem ad teftudinem devenire. 
At fi indcterminate fignificet momentum quodvis , vel pun&um ut- 
cumquc aflumptum in toto tempore , velfpatio, quod quidem in ufu 
commnni omnino fignificat , falfiflima erit propofitio . Affequetur 
enim Achilles tcftitudinem in ultimo momento , & puncio illius fpa- 
tii , & ttmporis , quo ita illa feries in infinitum continuata coocludi- 
, tur, ut ab eo prascifc exhauriatur - 

45. Ncc difficile eft ejufmodi finitam temporis , vel fpatii menfa- 
ram defioire . Cum enim quivis prflBcedens terminus ad confequentem 
eanJcm habeat rationem , eandem habcbit & omnium pracedentium 
fumma ad fummam omnium fequentium , adeoque differentia priini 
a fecundo erit ad primum , ut dirTerencia fumma; omnium preceden- 
tium ab omnium confequentium fummaeric ad fummam prgceden- 
tium omnium , fire ad totam feriem . Porro fumma omnium prxce- 
dentiom continet omnes feriei terminos , cum in quovis finito termi- 
nornm numero in precedentibus deftt poftremus terminus tantum- 
modo , qui feric in infinitum continuata in infinitum minuitur , ac , 
ea tota fimul confiderata , evanefcit; fumma autem omnium confe- 
quentiom continet omnes praeter primum , adeoque diflferentia prio- 
ris fummae afxundaeft folus primus terminus . Habctur igitur no- 
tiflimum illud theorema efl dijferentia primi termini a feeundo ad 
primum, ut primut ad iliamfiuitam tnenfuram , qua tota feries com- 
tinetur ita , ut eam exbauriat. In cafu noftro erit ut 9 ad 1, ita 
unum milliare, vel tempus ab Achille impenfum in percurrendo uno 
milliari ad illam fpatii , vcl temporis menfuram , in cujus poftremo 
punfto, vel momcnto coibit cum teftudine Achilles, nimirum ubi 
efluxerit id tempus, quo Achilles uoum milliare conficit , & prate- 
rea ejus temporis pars nona, Achilles ipfe abfolvet milliare 1 , & no- 
nam milliaris partem, teftudo nonam partem milliaris tantummodo , 
cujus illud unum milliare cum parte nona eft decuplum , adeoqoe fi- 
mu! convenient , qute eft illa eadem fuperior determinatio fa&a in ar- 
gumento contrario num.42. 

46. Quod fi folutionem eandem libeat oculis ipfis fubjicere , fatis 
e(l io fig.j. ducere itidem ex K re&araKO parailelam AB , doncc 
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oecurrat re£be CG inO> tum per O reclam M^N 11 ipfi MN paralle- 
Jam , ac iterum ex P du&a recla ipfi AB parallela concipcre eandem 
conftruclionem coatinuat am in infinitum : du6ta vero per C rcfta 
mn itidem paratlela recla MN > afiumere ejus ftgmenta C/, C/, Co &c. 
Ctf, Ck> Cp &c. cequalia fogmentis DF, QL, RO &c. DE, QK, RP &c. 
ubi patet puntta / , o &c. debere congruere cum pun&is e > /' &c. 

47. Si jam refta AB exprimat tempus, cujus punftum D fit mo- 
mentum temporis , quo motus iacipit > ac fit Ffi unius milliaris , & 
ratio FD ad ED eadem acprius 10 ad 1 , concipiaturque retta MN 
motu continuo delata vcrfus C ita , ut interea per eam excurrant 
bina mobilia, quorum alterum fit femper in ejus interfeclione cum 
recla CG , alterum in ejus interfeclione cum CH , ea bina mobilia re- 
ferent ipfos illos motus Achillis , atque teftudinfc . Nam primo qui- 
dem patet, tcmpore DC primum illud mobile debere percurrere iu 
reSia. MN totum fpatinm FD, five /C in refta mn> & fecundum mo- 
bile fpatium ED in illa, eC in hac , adeoque fore ipforum velocita- 
tes , ut 10 ad 1, diftantiam vero initio motus fore FE > five/?unius 
milliuris > quemadmodum in Achille, & teftudinefupponitur. Deinde 
patet , ea mobilia concurrere momento C delata recla MN ad mn > 
elapfo tempore quodam iinito DC , & emenfo aprimo mobili fpatio 
finitoFD vel/C, a fecundo ED , vel ed , 

48. Deinde ut illud ipfum tempus , atque illa fpatia defioiantur» 
& oculis ipfis fubjiciatur tota feries terminorum in ratione fubdecu- 
pla decrefcentium iu infinitum > erit in 4 'primis CD ad CQ.» ut DF 
adQL, five ad DE, nimirum ut 10 ad 1 . Quare & arttececlentium 
differentia DQ erit adfecundum antecedens CQ,> ut confequentium 
diflerentia EF> adfecundum confequens ED> nimirum ut 9 ad 1 . Eft 
igitur fpatium ED a teftudine percurfum > & percurfum ab Achille 
ttitra fuum primum milliare pars nona ipfius primi milliaris t & to- 
tum tempus CQ.ab utroque impenfum poft illud> quo Achilles unum 
milliare confecit pars nona illius ipfius > quo confe&um eft milliarc 
ipfum.Quodfi confiderentur prasterea bina; feries linearum DQ,RQ&c> 
& F£> LK , OP&c. , vel fe *lk , op &c. > invenietur, eas efie continuo 
in ratione FD ad DH, adeoque in cafu prtefenti decrcfcere in ratio- 
ne fubdecupla. Nam eft CD ad CQ» nt DF ad QL, five DE , nimirum 
( per notiflimuin Geometria; lemma, quo re£\x FJD> LQ^parallel* a re- 
&a CH tranfeunte per concurfum re&arum FL , DQJecantur in ea- 
dem ratione in E , K) ut LQjid KQ^, five RO, adeoque ut CQ.ad CR . 
Quamobrem funt in ratione continua 10 ad 1 > tam reclae CD, CQ, 
CR&c. > quam DF> QL > RO&c. > quae iis proportionales funt> & 
proinde in eadem ratione continua erunt tam illarum differcntisc DQ> 
QR&c, quam harum diffcrcntiac FE , LK, OP&c. 

49. Por- 
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49; Vorro patet , tllara conflruftionem continuari poffe in infim- 
tum citra punelum C, oec unquam, aut ufquam ipfum punclum C pras- 
teriri , adeoque totam Ulam tempufcaJorum , Sc ipatiolorum ferie» 
io infini tum contiouatam , tempus finit ura DC , & fini tam fpatium FL> 
ncquaquam pranergredi . Facile autem illud etiam demonftratur, ipfa 
tcmpora , & fpatia CD , FD ab illis feriebus exhauriri , fi ipfx fimui 
to tse concipiantur, cum facile demonftrc t ur ex ipfi progreifionum de- 
crefcen ti um natura , & dcmonftrari folea t in Jslementis , earum ter- 
minos ita in infini tum imminui , ut iofra quamcumque magnitudinem , 
utcumque ad libitum determinatam defceodant . Quamobrem fi con. 
cipiatur quatvis utcumque parva particula temporia CD , vel fpatii 
C/, infraeam altquando defcendent termini progrefeionum CD, CQ, 
CR&c. , & C/, C% Gfr&c. ; acproinde nullaerit utcumque e\i- 
gua carum menfurarum pars , quam in taclam relioquant progrefsio- 
oes ill« DQ., QR &c. , & Ffi , LK , OP &c. , vel/e , ek,kp &c» qu* 
idcirco ipfas , fi totie (linu! confiderentur , exhauriuot • 

50. En igitur rei totius fammam . Quotempore Achillcs efl in F, 
rel/, teftudo eft in E , veU . Tempore continuo DE Achilles percur- 
rit milliare FE , fi ve /e, teftudo decimam milliaris parteoi LK , five ek . 
Momento ejus temporis ultimo Achillcs eft io L , vel / , five e , teftu- 
do in K, vel k . Secundo tempore , quod eft fabdecuplum prirai» 
Achilles percurrit fpatium LK » ftve/4, vclek, teftudo fpatium OP» 
vel op , five kp . In ultimo momento ejus tempufculi Achilies eft in 0# 
vel 0 , five * , teftudo in P» v*\p ; & ita porro per feriem tempufcu- 
lorum decrefcentium in ratione fubdecupla fempcr in ultimo momcn- 
to cujufvis ex iie tempufculis Achilles eft in eo punclo fpatii , in qua> 
punclo fpatii tcftudo erat in primo momento ejufdem tcmpufculi , ac 
tempufcnlo proxime fequcnti percurrit Achillcs ili ud fpatioJum, quod 
teftudo pereurrit tempufculo proxime praecedenti . Utraque feries 
fpatlolorum, & tcmpufculorum continusri poteft in infinitum , 8t 
femper fpatiolo Achillis defcripto quodam tempufculo refpondebis 
fpatiolum teftudiois eodem tempufcalo defcriptam , & fpatioli Achil* 
lis fubdecuplum , quod fccum trahet novum quoddam tcmpufculura 
pro Achille pofterius priore , & ejos fubdecuplum . 

51. Terminorum hoc modo confideratorum nulluserit finis , fi 
nomine finis concipiatur ultimus terminus confiderationis SiSlx eo 
ordine ; erit autem finis, fi oomine fiois iotelligatur tempus , vel fpa- 
tium, quod tota feries fimul coofiderata exhaurit quidem, fed non 
prsjtergreditur . Nam tota tempnfculorum ejufmodi feries continebi- 
tur tempore finitoCD, quod fi tota fimul confidcrctor , exhauriet, 
tota fpatiolorum feries continebitur fpatio finito DF, vel C/, quod« 
fi tota fimul confideretur, eshauriet . Achilles in nullo momento af- 
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fitmpto intrt tempus fini tum CD * in nulJo pnn&o aflbmpto intrt fpt* 
tium finitnm FD , vcl /C aiTequc tur teftudinem : at cum ea con veniet 
in moraento» & pun&o C , adtoque rerum erit , eos nunquam , & 
■tftfq.ua.rn cooveaire , fi illud uttnqam , & uufquam accipiatur pro mo- 
mentis, & punclia oronibus aflumptis intrafinitum quoddam ten\p u » 
CD ,& finitum fpatium DF , C/, non vero fi indefinite accipiatur pro 
pun&o , vel momento quovis utcuraque aflumpto, ut includat ipfum 
ctiam illud momentum . vcJ pun&um C » 

52. A tquc hoc pa&o rite cognita continuitatis natura, omnis illa 
tanta apparens difiicoltas evanefcit. Habeatur femper prce oculis il- 
lod , cui vis mome/tto temporit refpondere». ejfe i* aliquo pitnBo fpatii» 
citivis tempori continuo , percurrere aliqaod fpatium continuum , ni- 
' mirum lincam , nullum autem cfTe momentum , aut punclum , quocl 
immediate confequatur aliud momentum , aut pun&ura , fed interbi- 
ita quavis momenta» aot puntta intercedere femper tempus aliquod 
continuum » aut lincam continuam » in quibus babeantur momenta» 
& punc"b quot libuerit minus remota ab utrolibet ex cxtremis, quam 
ipfa inter fe remota ftnt : nullum elTe proinde tempufculum » aut fpa- 
liolum adeoeaiguum , ut alia ipfominora noo habcantur , adeoque 
nullura tcmpufculum , aut fpatiolum elfe itaprirmim, ut in eo ipfo 
partes non adfint , quarumalie priores fint aliis . His rite confidera- 
tis, & habitis femper ob oculos , omnes, quss circa continuitatem ha- 
bentur, dimcultateaevanefcent , & hetc ipfa erit inferius precipua cla- 
▼is, qua difficultatem contra legem continuitatis a Maupertuifio pro- 
pofitam contra Bernoullium aperiemns , diiTolveraufque . 

Interea ad ipfam conttnuitatit naturam melius perfpiciendam» 
Jfc ad ea » quxe de lege continuitatit dicluri fumus , proderit pluri- 
mum confiderare aliquanto diligentius du&um anios generis quanti- 
tatis continus, nimirum Iiness, qute confideratio univerfam fecum 
fcblimiorem Geometriam trahit; fed utiliora qossdam percorremu» 
perfummacapita, In primis inGeometria funt infinita ltnearum con- 
tinuarom genera , qu x etiam locos geometricos appellant , qua fin- 
gula fuam in fe admodum fimplicem, licet plerumque nobis corapofi» 
tam plurimum , & implexam , naturara habent , & natoram illam y 
ac proprietates generales quafdam exea flnentes ita habent obiqo* 
rommunes , ot nollos neexigoos qoidem fit arcos, qoi ijlis proprie- 
tatibus non gaodeat . 

54. Jam vero in qnavis ex iis linei s continois habetor femper ejuf- 
modi continuatio ejufdem duclus , ot oofqoam arcus abrumpatur, 
oufqoam definat , & in qoodam punfto fiftat . Id indu&ione amplifli- 
ma corvarom omniom , qoarom naturam Geometrss noront, abonde 
patet ; vexum ex ipfa contiuuitatis natura otccflsjrio fluit, & gene- 
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raliter facile deducittif . Punftnm enim quodcumque debet effe ter* 
minus inter binas partes lineas , fe immediate excipientes , ut in 
tempore momentum quodlibet eft terminus inter tempus prascedens , 
ac fubfequens . Linea fpatii in eo differt a linea reali matert« ( fi linea 
ipfa rcalis materie continua eft ulla , quae in theoria noftra nulla 
omnino eft) quod in linea reali punclum quidem intermedium quod- 
cumque eft communis limes inter linetc partem , & aliam partem , at 
punclum primum , & ultimum eft terminus linesc realis ex una parte , 
& vacui fpatii » vel nihili ex altera ; verum in Jinea fpatii nufquam ha- 
betur punclum , in quo linea ipfa interrumpatur , & qnod ante fe li- 
neam non habeat, & lineam itidem poftfe. Id nimirum ipfa puncli 
Geometrici natura expofcit , ut binas femper contiguas lineas conne- 
clat inter fe , & conjungat , vel disjungat , & feparet , utrumque 
enim officium ftmul prscftat, prorfus ut in tempore momentum quod- 
v i s & ante fe tempus habet aliquod , & poft fe , ac femper prateri- 
tum aliquod a futuro immediate confequenti dirimit , ac disjungit . 

55. Inde autem facile intelligitur, cur quasvis linea continua vel 
in orbem circumvoluta redeat in fe ipfam , vel crure quodam infinito 
recedat ultra quofcumque limites in inftnitum nufquam ita abrupta , 
ut ulterius non pergat . Quinimmo & illud neceflario accidit , ut (i 
ejus aliquod crus abeat in infinitum ex parte aliqua , femper & aliud 
aliquod ex parte eadem , vel akera itidem fine ullo fine abeat in tnfi- 
nitum , ne & ipfum alicubi abrumpatur. Mira autem omnino eft in- 
doles tam linearum redeuntium in orbem , quam abeuntium crure 
quopiam in infinitum , & immenfus fane hte fefe aperit campus , per 
quem liceret excurrere , atque evagari , non diflertatiuncula tam 
ar&is conftri&a Hmitibus , fed immani vaftorum mole voluminum 
nunquam fatis peragrandus . Sed cohibendus omnino eft impetus , & 
primi tantummodo fines prfleterlegendi . 

jr. In primis omnes linea? redeuntes in orbem , nufquam initium 
habent, nufquam finem , fed infinito quarundam vclutr fptrarum nu- 
mero redeunt in fe ipfas . Id in circulo, qui unus carum omnium noftrs 
humancc menti fimpliciftimus eft , ac tnaxime perfpicuus , Geometris 
eftnotiflimum , & ea eft unica ratio, cur arcus circularis trificlio 
obtineri per Euclideam Geometriam omnino non pofftt . Ut enim in 
noftris etlam Seftionum Conicarum elementis nuperrimis expofuimus 
elementorum noftrorum tomo tertio a num.278. fi proponatur fecan- 
dus in tres partes «qualcs arcus quvdam circuli AB , in fig. 4. prima 
fronte videtur propofttus arcus urtus trifecandus , funt autem nume- 
ro infiniti . Cum nimtrum circulus infinitis veluti fpiris in fe ipfum re- 
deat , ac circumfleclatur , pun&um illud A , vel B commune eft in- 
flnito fpirarum numero , & arcus numero infiniti incipiunt ab A , 8c 
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aefinunt in B , atquc H utravis dircclione tam AEB , qaam AFB , qui 
omnes eadcm prorfus natura gaudcnt , ut nimirum omnia eoruut 
punclaeandem a centfodiftantiam habeant , ac eafdcm proprietatea 
gencralc3 habent, ex: gr: ut aequales eorum partes aequaiibus chordii 
fequaliter ad fe invicem inclinatis fubtendantur . Sunt autem ii arcus 
cum priorc dircclione AEB, AtBFAEB , AEBFAEBFAEB , & ita 
porro ; porteriore autcm AFB, AFBEAFB , AFBEAFBEAFB; & 
ita porro. Sit primus arcus AEB graduum 60, erit AFB graduum 300: 
inter A , & B contiuebuntur arcus omncs , qui exprimuntur numero 
graduum compofito ex 60 , vel 300 & continua additioac numcri 360; 
arcus nimirum 60» 420, 780» 1 140 &c. , 8t jco, 660 > 1020» 
1380 &c. 

57. lam vero ob naturam , & proprietates omnibus communes 
fieri omnino non poteft , ut adhibito ioco Geometrico quocumquc, 
five quavis Gcometrica conftrufctione eruta ex fola natura, & proprio 
tatibus arcus incipientis in A , ac deftnentis in B , invcniatur pars ter- 
tia unius e.x iis arcubus » quin eadem conftru&ione inveniatur fimul 
pars tertia reliquorum omnium , quo§ diximus efle numero infinitos . 
Hinc problema illud , quod unicam videbatur folutionem habere jam 
videtur rcquirere numero infinitas. Sed commode accidit illud , uc 
omnes illaj infinitoe numero folutiones reducantur ad tres tantummo- 
60 , five ad inventionem trium punfrtorum tantummodo. Si enim 
AD gr.20 fit pars tertia arcus AEB gr:6o , addita DD'gr.i2o parte 
tertia totius peripherite gr: j6o, crit AD' gr: 140 pars tertia arcus 
AEBFAEB gr:42o compofiti ex AEB , & una peripheria : addito vero 
iterum arcu D'D" gr: 1 20 parte tertia totius peripheriae, habcbituc 
arcus ADB DFD ,; gr: 260 pars tenia arcus AEBFAEBFAEB gr: 7E0 
compofiti cx AEB , & binis peripheriis ; cumquc fit ctiam D"D pars 
circuli tertia , erit arcus AEBFAD compofitus ex arcu AD, & una 
circumferentia pars tertia arcus incipientis in A , 8t definentis in BV 
poft tres circuitus integros, ac pariter arcus AEBFA EBD* erit pars 
tertia arcus incipientis in A , & definentis in B po(t quatuor circui- 
tus ; atque ita porro in infinitum , cum additis toti arcui trifecando 
novis integris peripheriis > accedant tertias parti novi trientcs peri^ 
pherie ipfius , patet, omnes arcus incipientes in A , 8c poflquemvi» 
numerum integrorum gyrorum definentrs in B ordinc AEBtrifecari 
in aJiquo ex iis tribus punclis D , D* , D" ; ut etiam e contrario cum 
AD fit trieos arcus AED , &DD"totius periphcriar, erit AD" triens 
arcus AFB, & eodem prorfus argumento AVU tricns arcus addcntis 
ipfi AFB integrum circuitum arcus compofiti cx AFB, AFBED & binie 
peripheriis, atqheita porro arcus itidem ornnes exeuntcs ex A , 8c 
pcr F dcfinentes in B poft quemcumque fpirarum nucicrum fi trifecart 
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d^bcant , (emper trientis abfcifiio habebitur in uno ex illis iifdero pan» 
ftis D",D', D.Quamobrcm omnesillacinfinitac numero folutiones re- 
ducuntur adinventionem horum trium punclomm tantummodo.. 

58.. Porro ad id requiritur locus geometricus , qui eundem illiim. 
circulum fecet inillis ipfis tribus punciis , vel bina geometrica loca , 
quac fe invicem fecare poflint in punctis tribus : quod cum binsc rc6hc 
lineae intcr fe , vel refta cum circulo prajftare non poflint C illarum, 
enim interfeclio unica efle poteft , harum duplex tantummodo ) pof- 
(int autem binac Conicae Secliones , vcl Conica Seclio , aut etiam quae- 
visfublimior curvacum circulo, arcus circularis trife&io nunquam 
obtineri generaliter poterit per Euclideam Geometriam,- ques folas. 
adhibet rcftas lineas , & circulum , poterit autem per Conicas Se- 
cliones* vel etiamfublimiores curvas quafcunque , & fi peranalyfim, 
algebraicam tentetur folutio , femper neceflario obveniet arquatio 
gradus tertii habens tres radices omnes reales , quac exhibeant omnia 
illa tria pun&a radicibus fuis ipfis : quod fi, fatis confiderata continui- 
tatis natura & circulf nufquam incipientis v nufquam dcfinentis infi- 
nita circumvolutione in fe ipfum , habitum eflet ab oculos , non ita. 
diutammulti incaflum in ejus problematis folutione quaerenda infu» 
daffent methodis ad cam aflequendam ineptis » 

59. Et quidcm, quod de circulo diximus, in omnibus curvisrquar 
in fc ipfas utcumqueredeuntin orbem, Ibcum habec ubique, quarutn 
eurvaruminfinitanumero genera funt » que omnia perfequi omnino 
non licet. Infinita itiJem funt linearum genera , quae cruribus qui- 
bufpiamin infinitum recedunt fine ullo limite. Omnium noftrae qui- 
dem human» menti fimpliciffitnaeft linea rec"ta».qua; cum utrinque 
natura fua protendatur in infinitum » ntifquam enim ita definit, ut 
continuari non poflit » habet bina quaedam- veluti crura infiiita . Bina 
itidem crura habet Parabola; at Hyperbola habet quatuor , ut Geo- 
metris notiflimum eft, in quibus contetnplandis-* ut natura continui- 
tis innotefcat immorabimur nonnihil: multoautem plura , quac huc 
fpeftant pertrattavimus in fufiorc Diflertatione adje&a memoratis Se- 
elionum Conicarum elementisnoflris, ubi de locorum Geometricorum 
transformatione agentes, multa» qux ad continuitati^. Geometricac: 
saturam pertinen; , perfecuti fumusdiligentiflime . 

60. In primis fit in fig: f recla quaedam AB, quac concipiatur 
utrinque producta quantum produci potefl : - Defumpto intra ipfam 
quovis punclo H , & extra punClo C , per hoctranfeat rccla quwdam 
GF pariter producla quantum produci poteft, quar fi non congruat 
cum recla DCE illi parallela , eam fecabit alicubi in P.Concipiamus 
jam reclam illam GF primo quidem congruere cum C^ , tum perpetuo 
eonverti circa C verfus A . Pun&uro P erit primo quidero in H , tum 
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«xcurret motu continuo per totam re£tam HA ita, ut nullum fit ejuf 
punclum utcumqueremotum ab H , ad quodnon appdlat antequam 
congruat cum rect.a JBDparallcla ipfi BA . Momento temporis, quo 
cum ea congruet recta GF, illa interfeclio P nufquam jam erit » fed 
in quodam Infiniti veluti pelago , atque barathro demerfa , & obruu 
delitefcet . At quovis e fequentibus momentis , abeunte <5P inGfF', 
jam illa interfeclio P* regredietur ex infinito ex parte B ita , atnullura 
fit ejus infiniti crurisHBpunclum, perquod non tranfeat, quocrure 
toto peragrato iterum deveniet ad H. Videre cft ibi mirum quendam 
rcclte infinitae nexum in fe redeuntis quodammodo per infinitum ita# 
fat bina ejus crura HB , HA in illa infinita diflantia oppofita copu- 
lentur quodammodo , & conjungantur , ut nimirum Infinitum ipfum 
fit quoddam veluti punclum commune bina illacruraconneelens ex 
parteHB, HA, quemadmodum punctum H conneelit eadem , & eft 
communis eorum terminus ex parte BH , AH. Si enim concipiatur 
motus continuus interfeclionis P conjunctus cum motu continuo re* 
clsc GF, pofiro OO pro characleriftica Infiniti , apparcbix ipfum fie- 
rt per H A OOB H , atque id ita , ut quovis momentotemporis fit illa 
interfectio in aliquo punclo ejus infiniti veluti circuli, a cujus cure H A 
adcrus HB tranfeat per communem terminum OO , & continuato II- 
nc x gyrantis motu in fingulis ejus con verfionibus, i n tegram circuitio- 
nem ejufmodi bis abfolvat, refta vero ipfa utrinque in infinitum pro- 
ducla reducatur quodammodo a? quendam infinitum veluti circuluin 
in fe perpetuis , & infinitis orbibus redcuntem «. 

6 1. Hanc recle cum infinito quodam circUlo «quipollentiam vi- 
dere eft etiam in fig.6 , obi fi in ipfa AB aflumatur punctum C per 
quod recla GFperpetuo gyret , ac occurrat femper alicubt in P reclaj 
QHR perpendiculari ad AB , centro autem P,radio PH concipiatur 
femper circulus HMIN , & confiderentur omncs mutationes , qux ac- 
cident arcui MHN in eo continuo motu , facile apparebit , accedente 
recta GF ad pofitionem reclaj ECD parallelie ipfi QR> punftum P rece- 
dereabH, augeri circulum , ac arcum MHNaccedere perpetuo ad 
reftam AHB, quam transgrediatur motu continuo , & abeat ad 
partes oppofitas in M^HN 1 , dum , ipsa GF pofitionem ED tranfgrefsa» 
pur.clum P, fuperato infinito OO , abeat jam ad partes Q. In eo tranfiV 
tu manifcftum eft» arcum illum per ipfam rectam tranfire inipfoap- 
pulfu rectae GF ad fiD , Sc puncli P ad infinitum OO ; nam rcliquis 
omnibus momentis temporis refpondcnt femper alii ejus peripheria 
ftatus hinc , Tel inde ab ipfa refta AHB , qui rtatus omne fpatiuin 
illud utralibet ex partepofitum ita in illo motu continuo perradunt , 
ac veluti everrunt, nt nullum ejufdem fpatii fit punclum , ad quod 
in aliqua pofitione puneli P hinc > vel inde exiftentis in rectis HQ , 
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HRarcusille ctrculi nonappellat. Quare pro momento itlo unico, 
in quo rccta GF congruit cura ED , & punclum P cum Infinito OO , 
relinquitur illc ftatus unicus periphcrije M HN congruentis cum recla 
infinita AHB , quemproinde ftatum eo momento temporis habere de- 
bet arcus ipfe , quo circuli ipfius centrum P, & extremum diametri I 
«lufquam jam eft , circulus ipfe evaftt infinitus , curvatura omnis eva- 
nuit , & refta peripheriseinfinitse fucceflit . 

62. Quod fi recla CP concipiatur occurrere peripheriae circuli 
inc, ut circuli HMINH arcus continui incipientes in H , & definen- 
tcs incfunt bini arcus Hc , &HMfc, dire&iionibus oppofitis , quin 
immo juxta num. 56. infiniti direftione utraque, ita etiam in refta 
infinita HAOO B H fegmenta , qua: funt quidam veluti arcus inci- 
pientestnH, & defmentes in C , funt bina utraque direftione; ni- 
mirum HC, & HAOOBC, immo etiam infinita , hoc cft» 
HCB OO AHC,HCB OOAHCB OO A H C &c. & H AQO B C- 
HAOO BCHAOO BCHAOO BCHAOO B C &c. , qux confide- 
ratio mirum fane quem ufum in eadcm illa noftra diflertationc h. heat 
in exponenda analogia quadam , quam ad fe invicem habent Ellipfis * 
& Hyperbola, ubi ipfam analogiam turbare maxime viderentur . 

6$. Ntc vero minus elcgans fimul , ac myfleriofa eftarcuum tam 
Parabolicorum , quam Hypcrbolicorum continuatio qutedam , & ne- 
xus in illa infinita diftantia .Sit DVE (fig.7.)axis> AVB tangens Para- 
bolse MVN, quos concipiatur prodn&a quantum licet. Demonfiratur 
in omnibus Seclionum Conicarum elementis, crura VM, VN & a fe 
inviccm, &abaxe, &atangente ininfinitum recedere . Nam per 
quodvis punctum Qjangentis , vel punclum axis R utcumque remo- 
tum ab V ducatur recla tangcnti , vel axi perpendicularis , dcbet ali- 
•cubi illa alteri , h;cc utrique cruri hinc , & indeoccurrere . Ducla au- 
tem quavis FG per V hinc , vel tnde ab axe , qui neutri cruri occurrit 
iterum , dcmonflratur , eam alteri cruri debere alicubi iterum occur- 
rere in P, nifi fit ipfa tangens , in qua puncla P , V coeunt . Concipia- 
tnf igitur recla GVP motu continuo circumvoluta , & defigatur acies 
in motum continuum puncli P . Ea digrefla a pofitione tangentis BA, 
pnnftum P difcedet ab V , & peragrabit totum crus VM , in qudfem- 
per eritalicubi , utcumque parum diftet FG ab axe ED ,* nec ullum 
cft ponclum rpfius cruris VM utcumque femotum ab V , ad quod ali- 
quando non appellat . Eo momento unico , quo^ea recla cum axe 
con^ruet , punftum P infinito obrutum nufquam erit , fed abeunte FG 
in F^G* ad partem oppofitam , illud ipfum punclum regredietur ex in- 
finito per omnia pun&a P 1 cruris infinitiNPV, donec abeunte F f G' 
in BA , redeat ad V . Continuo motu illins re&st circa V , continuus 
*ritetiam motus puofli P per omnem Parabolam ita, utiufinguli» 
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integris eonverfionibus ejus reStx bis eam percurrat totam ab altero 

crure ad alterum tranfiens in appnlfu ejus reelie ad tangentem mo- 

mento temporis per V» ubi ea conne&i patet communi termino V t 

ac in appulfu ipfms reSix ad axem momento itidem temporis per In- 

finitum ; ubi idcirco connecluntur quodammodo bina illa crura in il- 

lis oppofitis infinitis diflantiis abaxe> tanquam fi plaga finiftra, ut 

vidimus in recla linea, cum dextra connecleretur quodammodo ; & 

punclum P per reelam RP in infinitum recedens ex parte oppofita 1* 

exinfinito regrederetur , ac ipfa etiam Parabola in illa infinita di- » 

ftantia quodammodo veluti in fe ipfam rediret communi termino co- 

pulata in infinito . 

64. Et quidem in Parabola conica ex eadem axis parte VE , ex 
qua crus VM in infinitum receflerat, crusNVex infinito regreditur , 
& fi confiderentur gencraliter e« curva , quarumordinata PR eft in 
quavis ratione dire&a potenti» cujufvis integr« , vel fraclte abfcif- 
fx VR , quas curvas cum iis , in quibus ca e(l in quavis ratione rcci- 
proca cjufdom abfciflae , diligenter perfecuti fumus in eadem illa dif- 
iertatione; determinata direclione , & continuitate geometrica eo- 
rum arcuum , occurrent fublimiores Parabol», in quibus crus VN re- 
greditur ex parte oppofita , vel ut in fig.8. in angulo AVD jacente 
ad latus tangentis , quo cafu in V habetur cufpis , quam ibi appella- 
vimus primi generis , & ut communiter etiam Geometrce appellant, 
punctum regreflus , vel ut in fig.o. inanguloDVB ad verticera op- 
pofito , quo cafu habetur flexus contrarius in V , ad quos tres ca- 
fus omnem Parabolarum fubitmiorum reduci familiam ibidem de- 
mo nftra vimus . 

6*$. Ac Parabola quidem omnes, in quibus ordinata efl in aliqua , 
ratione diretta abfciflse , bina tantummodo habent crura infinita: at 
Hypcrbola? , in quibus ratio ejufmodi eft reciproca , habent finguln 
quatuor , quorum bini funt rami binorum crurum finguli , ac eornm 
altcr refpefku alterius videtur quidem prorfus disjunelus ; & tamen 
bini illi rami in fingulis ope quaternorum crurum ita ihter fc fe con- 
nefluntur in infinita diftantia , ut unicam quandam lineam continuam 
conftituant in ipfo infinito pterumque ad partes oppofitas conjun- 
ftam , ut punctum motu continuo poflit per eas excurrere , pofl re- 
ceflum in iofinitum in uno crure , regrediens ex infinito in altero , in- 
ter qucs crura , & Parabolica iila hoc intercedit difcriminis , quod illa 
& ab axe , & a quavis aiia re£ta perpetuo in infinitum recedant , ho- 
rum finpula re6tam habeant quamdam /adqoam accedant ultra quof- 
cumque limites, quin cum ea coeant inpun&o ullo utcumque remo- 
to , quaj re&a idcirco afymptotus appellatur • Rem in comjnuni Co- 
nica HyperboJa contemplari liccbit. 

66. Re- 
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6VJ. Refertfigura 10 binos Hyperbolse ramos, MVN, MWN' ■ 
conftantes quatuor cruribus afymptoticis , VM , VN > V 'X , \W in- 
finitis, quorum afymptoti fint bin« rcSite infinita ACB, DCE . Si 
in altero ramo fumatur punclum V ad arbitrium , & per ipfum tranf. 
ea t tangens QVR , tum refta alia qutevis GVF , h*c fcmper ipfi Hy- 
perbolia occurret in unico alio punelo P , praeter binas reclas F2 G2 , 
& F5 G5 binis afymptotis parallelas , quod in communibus Conica- 
rum Seclionum Elementis demonftrari folet , vel ex iis admodum fa- 
cile deducitur . Quare fi concipiamus reftam ipfam digrefiam a pofi- 
tione tangen.tis QR, motu continuo converti circa V verfus Fi Gi * 
& defigatur mentis acies in motum continuum punfti P, apparebit» 
punftum ipfum P 1 percurrere totum crus infinitum VM , donec F5 G5 
abiens in F2 G2 fiat parallela afymptoto BA , quo temporis momen- 
to ipfum pun&um P in Infinito delitefcens nufquam jamerit ; & con* 
tinuato motu per F? G? , regredietur ex Infinito per Pj , ac defcri- 
bettotum crusM' Vrami oppofiti , tum percrus V'N' inP4 mota 
continuo reclaj F4G4 recedet in infinitum ad partesN', donec ea 
recla in Fy G5 cvadat parallela afymptotoDE , quo momento tem- 
poris iterum delitefcet ipfum illud pnnclum P in Infinito : at quovis 
momento fequentis temporis translata recla in F6 G6 redibit ex in- 
finito in P6 per infinitum crns NV , ac recidente re6ta ipfa cum tan- 
gente QR poft abfolutam dimidfam converfionem , regredietur ad V, 
nnde fuerat digreflum , integra Hyperbola percurfa . 

67. Patet ex hoc motu continuo ntrumque Hyperbole ramum 
conftituere unicam curvam geometricam continuam VMMViYNV! 
bis in Infinitum recedentem , bis quodammodo ex parteoppofita e% 
Infinito reducem , cruribus illis infinitis in Infinitoipfo , licet ad par- 
tes oppofitas communi quodam termino bis connexis, quemadmo- 
dum in diftantia finita in communi unico punflo conjunguntur in V , 
& V* . Atque Mc quidem contemplari etiam Jicet elegantiflimam ana- 
logiam Hyperbola cum Parabola , & EJlipfi , quam in toties mc- 
morata diflertatione tertio noftrorum elcmentorum tomo adjecla-. 
paullo aliter perfecuti fumus . Sit in fig.i 1 Ellipfis OVOV, in qua 
punfta V V fint bini vertices axis tranfvcrfi, vel diametri cujufpiam 
iofi proximse OO' axis conjugati , vel conjugatie diametri , ac QVR 
fit tangens ipfius Ellipfeos, FV G fit refta qusvis alia ita , ut F 2 G2 » 
& F5 G5 tranfeant illa per O , h*c per O», & quatuor reliquae , fecent 
fmgulsYinguIosequatuorarcubus VO,OV' , VO', 0'V , in Pi ,P$, 
P4, P6 . Si jam iJla recla FVG digrefia a pofitione tangentis QVR con- 
vertatur circa V motu continuo, ponantur autem hinc & inde ab O 
binas Iitteree M M 1 , & ab O' binas N, N punclum P motu itidem conti- 
nuopercurret totam EUipfim eodem prorfus ordine, quo Hyperbo- 
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lain totam percarrebat. fiini Hyperbo!» ramiMVN» N^VM* re* 
fpondent binis femiellipfibus MVN > N' VM' , & quatuor arcubus hu- 
iusVM, M'V, V'N', NV, refpondent quatuor illius crura VM» 
M'V, VN', NV . Illi arcus conneftuntur in binis punflis V» V, & in 
binis aliis itidem pun£lisO,0', hacc crura connecluntur in binis itidem 
punclis V, V, & iabinis Infiniti veluti pun£Hs CO, 00', quorum il- 
lud eft in A, & B, hoc in £, & D : in quibus illl nexus eo delati per 
omnes finitarum diftantiarum magnitudines delkefcunt . Unicus eft 
continuus orbis Ellipfis rediens in fe ipfam VMOM'VN'0'NV, uni- 
cus eft continuus geometricus orbis Hyperbola rediens in fe ipfara. 
per VMOO M' V N' OO» N V , neuter abrumpitur neuter ter- 
minumhabet, qui binishinc». &inde ab eo jacentibus lineis non fit 
communis » 

68» £t quiclem contempfari jam hic licet contfnuum etiam tranfi- 
tum EUipfeosad Hyperbolam per Parabolam , & earum nexum quen- 
dam admirabilem fane » in quo» & ille tranfi tus momentaneus per i m- 
menfum Parabola hiatum ex altera. parte ad partem oppofitam > 
quem nura.6.j. contemplati fumus per nexum reftc in infinitum utrin- 
que recedentis» 8c inipfo infinito quodammodo rcdeuntis in fefe » 
itcrum fenobisfiftet fub alioafpeelu totiiisJnfiniti hiatus unicG pun- 
<5l; «quivalentis , quod tamen adea jaovinfiniti myfteria pertinebit , 
qux in vera abfu/da degenerant > 8c qux nobis occafionem praebebunt 
taminfinitas, quaminfinitefimas quantitates abfolutas , in fe detcr» 
minatas , & aciu exiflentes tollendi de medio, quod qurxiem cum 
noftra ipfa theoria punclorum, indivifibilium, confentit mirum in_. 
modum » 

6*9» Notiflimum eft ex communiflimis Scctionum Conicarum Ele- 
mentis, feflionem coni parallelam bafi effarmare circulum, qui, fe-. 
ftionisinclinatione variata degeneret in Ellipfim ; Ellipfim vero ipfam 
motu continuo plaoi fe&ionis ita oblongari , ut iJIo evadente paralle- 
lo plano cuipiam per verticem duclo , & contingcnti conum , evradat 
Parabola » tum continuato plani fecantis motu , evadat ipfa feclio 
HyperboIa,cujus forma mutctur continuo,donec plano illo ipfo traof. 
eunte per verticem * definat Hyperbola in reclam, in quibustransfor- 
mationibus Parabola unica efl indivifibilis terminas, per quem mo- 
mento temporis a continuata fcrie Ellipfium ad feriem continoatam, 
Hyperbolarum fit tranfitus » Atque hanc ipfam , &pluresalias hu- 
jafmodi transformationes curvarum harum in fe invicem, in circulum^ 
in reftas , ac mutationes continuas » quac interea accidun t earum pun- 
clis, ac Iineis fufe , ac diligenter in ea ipfa diflertatione perfecuti fa« 
mus , quam qui viderit ,. aliquam faltem non omnino tenuem geome- 
tric* continuitatis cognitionem acquiret ♦ Hic innoemus tantummo- 
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do > qnte pertinent ad contemplandum oexum hunc in infinita diftan- 
tia > & regreffuin cujufvis Conicce Se&ionis in fe ipfam fervatum ia 
ipfo tranfitu per fingularcm Parabol» cafum , & pun&orura receflum 
in infinitnm . 

yo. Dum nimirura motu continuo Ellipfis figurae II ad Parabo- 
lam accedit , recedit tota femiellipfis OM'V'N'0 ulcra quofcumque 
limites in infinitum » & ipfa etiam puncla O, O' afe invicem in infini- 
tumrecedunt, crefcente in infinitum axe conjugato Ellipfeos . £o 
momento temporis» quo Ellipfis jam cvafit Parabola , punclaO, O' 
cum omni arcu MVN' nufquam jara fnnt, fed infinito ipfo veluti ob- 
ruta delitefcunt . Remanet autem ad partes V arcus MVN binia 
crnribus in infinitum productis nufqnam interruptus , & confiftens » 
fed in illa infinita dirtantia pun&orum 0, 0'in infinito delitcfcentiutn 
adhuc quodammodo continuatus > quae erat fuperior illa & reclae > & 
Parabolae idea redeuntis in fcfe in diftantiis oppofitis . Continuato au- 
tom motu plani fecantis , fe&io evadit Hyperbola figurae 10 per re- 
greflum ex Infinito ad partes oppofitas illius arcusN'VM', qui in 
quavis Ellipfi in fig. 11 conneclcbatur cum arcu MVN in purfftis illia 
determinatis O, O , in Parabola Infinito obrutus nufquam erat , in 
Hyperbola conne&itur cumipfo quodammodo in binis Infinitipun- 
ctis altero in B , & A , altero in D , & £ . 

71. Atque hinc multa confcquuntur, quae ad Seclionum Coniea- 
rum naturam, & Geometricam continuitatem intelligendam apprime 
faciunt, in quibusillud, axi finito Ellipfeos VCV, pofitoC in cen- 
tro , non refpondere in Hyperbola axem finitumVCV, fed axenn 
V OO V ex parte oppofita traduclum perinfinitum, nec ccntro El- 
lipfeos finitoC centrum Hyperbola? itidcm finitum C , fed aliud in 
infinito delitefcens , & viceverfa . Cum nimirum juxta num.60 utro- 
biquc ab V ad V* in refta linea confiderata pcr modum infiniti circuli 
habeatur & finitum fegmentum VCV , & aliud V OO Vtraduaum 
ex parte oppofita perinfinitum, ac illud fecctur bifariam inC, hoc 
in ipfo infinito OO , utraque curva bina habet centra alterum in C » 
alterum in OO , ex quorum altero ad alterum omnes diametri ten- 
dunt , & centro C Ellipfeos, cui ipfa Ellipfis obvertit cavitatem binis 
fcmiejlipfibus OVO', OVO ipfum fpeftantibus refpondct non cen» 
trum C Hyperbolae , cui ea non cavitatem , fcd convcxitatcm obver- 
tit, fedcentrum in Infinito delitefccns OO , cui paritcr obvertit ca- 
vitatem; unde etiam confequitur, axem conjugatum Hyperbolie non 
reipondere ullo pafto axi conjugaro fcllipfeos , ut & alia muka , quo- 
rum opi plurima in eadem illa noflra diflertatione haud fane infclici- 
tcr explicantur, & ofienditur in iis omnibus , qtiae ad finitas quantt- 
tates pertinent» per hofce tranfitus per infinitura cum perfc&a Geo- 
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jnetric analogia componi ea omnia , quas ipfi maxime adverfari yi- 
derentur > ut illud oftenditur , cur licet fumma quadratorum binorum 
axium , & binarum quarumvis diametrorum conjugatarum in EUipfi 
cquetur femper quantitati confhnti , & licet quantitatum quarum- 
vis, uccumque c pofitivis migrantium in negativas , mutata dire&io- 
r,e , quadrata debeant pofitiva efle , adhuc tamen in Hyperbola non 
fumma , fed differentia eorumdem quadratorum debeat e(Te conftans . 
Sed ea ibi luculentius pertraftavimus , & prieterquamquod prolixior a 
funt, quam ut ar&iflimis , qui nobis hlcconftituti funt , limitibus, 
coerceri poffint , plures requirunt ipfarum Conicarum Seftionum pro- 
. prietates in earuni elementis a nobis demonftratas, & multa , quss 
ad pofitivorum, ac negativorum naturam pertinent, quse nos hlc non- 
dum attigimus , ac paullo infcrius vix attingemus. 

72. Interea tamen , quoniam ejufmodi nexus continuarum linea- 
rum in Infinito myfteria nobis qusdam exhibuit, quss videntur hu- 
manss mentis captum excedere , fed contradiftionem involvere non- 
dum videntur ullam ; proderit confiderare fublimiora qutedam myfte- 
ria , qu« ibidem fefe nobis objiciunt , & in abfurda vera migrare de- 
mum videntur : cujus generis multa perfecuti fumus uberius in difler- 
tatione illa ipfa , & qucc nobis dcmum perfuaferunt illud ; lineam a£ht 
cxiftentem in infinitum protenfam nullam efle pofle , fed infinitum-. 
ipfum effe indefinitam potentiam removendi reale punclum a reali pun- 
Sio ultra quofcumque limites utcumque ad libitura determinatos , 
qusediftantia quotiefcumque exiftat , finita eflfe debeat , fed quacum- 
quc finita aKa major efle poflit ita , utnulla fit pofllbilium ultima , & 
maxima: quemadmodum nullaeft poflibiiium prima,ac minima,qua 
de re paullo inferius ; hk autem ipfa myfteria ejufmodi , ut fe nobis 
objicient fponte fua , perfequemur • 

7J. Dum Ellipfis motu continuo producitur , ac demum in Para- 
bolam migrat, defigatur mcntis acies in figura 11 inmotum conti- 
nuum arcus OVO', & reftarum VFa , VF$ . Ille arcus ita recedet in 
Infinitum , ut pun&a quidemO, O' etiam ipfa, utmonuimos , rccc- 
dant a fe invicem » & a centro C in Infinitum ; & in cafu Parabol» 
nufquam jam erunt, Infinito ipfo demerfa atque obruta, hiatus autem 
ipfae Parabolae in infinitum excrefcet ; at refht VFa , VFy licet fem- 
per tranfeuntes per illa ipfa puncla O, O 1 a fe invicem , & ab axe VV 1 
recedentia in infinitum, perpetuo accedent ad fe invicem , & ad 
axem, angulo FsVFj decrefceote uitra quofcumque Iimites, ut in 
cafu Parabolc coeant intcrfe, & cum ipfo axe VV', & angulus ille 
F2VF5 penitus evanefcat . Concipiatur enim centro V, quovis finito 
radio fcmirculus occurrens tangenti QR in K, L, axi VV in H, ac re- 
Diniiibai \£F io I, ducaturque I2I5 occurrcns ipfi VV 1 in S . 

& 74. Quo- 
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74. Quoniam in Ellipfi cft latus rcclum principale ad axem con- 
jugatum , ut hic ad axem tranfverfum , & latus reclum finitum rema» 
neti abitenim in latus rcclum Parabolx , axis autem conjugatus El- 
lipfeos in Parabolam dclinentis in infinitum excrefcit , cxcrcfccnte 
hi.tii ininfinitum, decrefcet ininfinitum ratio lateris refti principa- 
j»s ad axem conjugatum, & proinde hujas ad tranfverfum , adeoque, 
S: fumptis dimidiis ratio OC ad CHV, & multo magis ratio CO 
ad OV , five I2S ad I2V; nimirum finus anguli I2VH , five F2VV 
decrefcit in infinitum : ac proindc faftis VV, OO' abfolute infiuitis , 
penitus evanefcet finus ipfe , & angulus F2VV, & proinde etiam 
rjjs duplus F2VF5 debet penitus evanefcere . Dcbcnt igitur puncla 
la, I5 cum omnibus intermediis coire in H, evanefcente omni arcu in- 
termedio, acperomne finitum intcrvallum utcumque magnumrec"Ui 
VFa , VF$ coire inter fe , & cum axe . 

75. Ex hoc congreflu eorum pun&orum , & anguli F2VP$ eva- 
nefcentia ftatim intelligitur , qui fieripofilt, ut in fig.7 punftum P 
motu immediato tranfeat a crure VM , ad crus NV per axem . Nam 
in fig.i 1 a punfto Pi ad punclum P6 tranfibatur in EJIipfi per appul- 
fum ad reftam VF2 , ad omnes intermedias in angulo F2VF5 , & ad 
ipfam VF$ motu continuo . Si arcus KHL referat tempus , omnis ar- 
cus VMO percurrebatur tempore continuo Kla , momento temporis 
I2 appellebat punclum P ad reclam VFa, tum tempore continuo l2HI$ 
percurrebatur totus arcus OMV'N'0' , & altero momento temporia 
Ic appellebat punftum P adO*, tum demum tempore continuo I5L 
pcr arcum 0'N V redibat P ad V . Coeuntibus jam punclis I2, Ie, fu- 
biatum eft totum illud intermedium tempus , & momento temporis ; 
faclus eft tranfitus . 

76. Pergente motu plani fecantis , & Seftione verfa in Hyperbo- 
Jam , puncla O, O 1 figuras 1 1 remanent infig.io in infinita diftantia » 
ita tamen, ut iUud fit «:que in dirtantia infinita ex parte Fa, &B, 
ac exparteG2, &A, hoc autem ecque in diftantia infinita ex parte 
Fr , & D , ac ex parte G$, 8c E , ubi illud adhuc conjungat quodam- 
modo crus infinitum VM cum crure M'V , hoc vero crus infinitum 
VN cum crure N l V, converfa idcirco pofitione ramornm, utarcus 
^exter abierit in crus finiftrum , finifter in dexterum . 

77. In cafu antem Parabole, quid acciderit referet figura 12 • 
Puncla I2 s Ij > I4» 1$ * coierunt ibi cum H : In infinito demerfa la- 
tent punfta omnia O, O', P2 , Pj , N', V, M': in axem abeunt Fa , 
F$ , F4 , Fc , & quoniam tam Ellipfis , quam Hyperbola potoft in 
eam Parabolam degenerare , prout motus plani fecantis in hanc , vel 
velinilJam plagam dirigitnr» oportet, tam ad partes H, quam ad 
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partes V in Inlinito delitefcant ex scquo , quas plagae in unum ibi 
quodammodo coeant , & continuitatem fervent . 

78. Athk jam myfteria eo excrefcunt , ut abeant in abfurdi , 
Debent enim coeuntibus rectis VFi , VFj , figura; i r , ita coire pun- 
fta O , O 1 illius in fig. 12 , ut intervallum illud , ille hiatus , qui re- 
€t\s penitus congruentibus nullus efle poteft , pcnitus evanefcat , Jicet 
idem fimul in infinitum excrefcat; ac idem accidere debet infinitis 
punftisPj, P4 circaM', &N'. Refhe VF2 , VF$ per quamvis ut- 
cumque magnam finitam diftantiam debent congruere penitus , & ta- 
mcn in infinita diflantia ab V dcbent a fc invicem in infinitum difta- 
re, quafi omnis diftantia finita indefinite accepta in infinitum non 
abeat, & reclitudini non repugnet immenfa accurata prsccdens con- 
gruentia conjun&a cum immcnfa poftcriori diftantia . 

79. Ncc vero hx difficultates eludi poflunt, diccndo, ubi Eilipfis in 
Parabolam abit, arcum I2HI5 infig. 11 nequaquam evanefcere omni- 
110 , fcd evadcre infinitc parvum , ac proinde angulum F2VFJ eflfe 
adhuc infinitefimum , in quo in diftantia tnfinita primi ordinis haberi 
poflit intervallum finitum , ac in diftantia tnfinita ordinum fuperiorum 
intervallum etiam infinitum haberi debeat . Nam in primis in illa ipfa 
totics memorata diflertatione luculenter demonftravimus , terminum , 
qui poft infinitum abfolutum , & finitum fit tertius , debcre effe pror- 
fus nihil , non quidpiam, quod Jicct infinitefimum efle dicatur, fit 
aliquid, & partes hahcat . Dcinde fi adhuc circa punftum H eltct ali- 
quis infinitefimus arcus rcclis F2V, FjV couclufus , Jicet ipfe inlini- 
tefimus dicatur cfle , & inaflignabilis, haberet tamen in fe tpfo aliqua 
punela, per qux tranfircnt aliquae rcclas ducla; ex vcrtice V in fe de- 
tcrminatae , licet a nobis inaffignabiles , quae ab axc diftantiam aii- 
qtiam haberent , & tamen in crura Parabolx infinita ncquaqnam in- 
currerent. At in Conicis Seclionibus per finitam Geometriam accu- 
ratiflime demonflratur, quamvis re&am utcumque parum inclinatsm 
ad axem cruri Parabols: licet in immenfum recedenti abaxe femp?r 
alicubi occurrere iterum , adeoque prorfus ntillam efle, qua in hia- 
tum illum fefe abdat. 

80. Et quidem in Diflertatione dc natura , & ufu infinitorum , 5: 
infinite parvorum aliquot ab hinc annis edita , infinitefiinas quantita» 
tcs in fc dcterminatas , utcumque a nobis inaflignabiles , nullas omni- 
nocflepoflc, demonftravimus argumcnto , quod nobisquidem cum 
cvidentiam parit, ut nunquam in animum inducere poflimus , ut cjuf- 
modi infinite parvas quantitatcs admiftamus , longe alta ratione pra:- 
clariflimas infinitcfimorum methodos evolventcs per indefinitc co- 
gnita, abftrahcndo mcntem a magnttudine , qnorum uberius expo- 
nendornm non cft hlc Ioccs , -cxponcmus autem in quarto Elemento- 
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tiiftTomo diligentiflime . lllud aoftrum argumentum tantummodo 
hic perftringemus adevincendam impoffibilitatem infinitefimorum ia 
fs determinatorum nobisetiam inferius futuram ufui : eftantemhu- 
jufmodi . 

8 1. Si poteft haberi quantitas aliqua , ut lineola , qux fit infini- 
te parva, ac licet a nobis inafllgnabilis , fit in fe ipfa determinata , 
ea continebitur infinito numero in quavis quantitate finita, ut in 
palmo , qui palmus ejufmodi lineolarum continebit numerum infini- 
tum, atque ita continebitur , ut quxvis ex iis per fe etiam fola poflit 
fubfiftere , nec a fociis pendeat ullo modo , utpote qux in fe determi- 
nata eft, 8c ab earum fingulis diftincla, licet non aclu divifa . Hinc in- 
cipieodo a parte finiftra erit aliqua licet a nobis inaflignabilis verfus 
dexteram partem prima, fecunda , tertia , & ita porro , ac iti- 
dein incipiendo a parte dextera verfus finiftram erit aliqua fecunda , 
tertia , &itaporro. Jam vero priores illce, quac ex parte finiftra ja- 
cent , relinquent poft fe verfus partem dexteram numerum earum 
partium infinitum, cum fcre totum palmum relinquant ; illfeautem, 
qus erant priores ex parte dextera, relinqucnt verfus ipfam dexte- 
ram partem numerum non infinitum , nam prima relinquet nihil , fe- 
cunda relinquct unicam , tcrtia binas , 8c ita porro . Nulla autem erit 
ejufmodi particula in univerfo illo palmo , . de qua alterum cx iis ve- 
rum aon fit , ut relinquat verfus dcxteram earum numerum infini tum, 
vel numerum non infinitum , nec ulla exiisabalia ita pendebit , ut 
ea manente deftrui non poflit , cum unaquteque fuumefle habeat in fe 
determinatum , &aquavit, utdiximus aclu diftinfta fit , Iicet non- 
dum n&u divifa . 

Sa. fiinac igitur ibi habentur claflcs particularum , licet a uobis 
inaflignabilium , quarutn prima continetomnes & folas particulas re- 
linquentes verfuspartem dexteram numerum partium infinitum , (e- 
cunda omnes , & folas relinquentes non infinitum . Id fane evidens eft 
ex eo,quod ipfarum nulla titroque ex iis binis carafteribus carere 
poflit, nulla utrumque fimul habere, &fintomnino, qus primum 
habeant , fint, quas fecundum . Porro omnes illas qu» fecundam 
claflVm conftituunt numero infinits efle debeat , aliter eaim poftrema 
cx iis , quas in priore fuot clafle, & qu9B relinquit omnes illas , & folas, 
quoe conftituunt fecundam , non relinqueret numerum iafinitum, adeo- 
que non ad eam claflem primam pertineret , fed ad (ecundam . Om- 
nium autem, quae in fecuoda clafle funt, praeter primam numerus 
debet elTe non infinitus. Si enim & is infinitus eltet , prima illa > quse 
hafce omnes refinquit, relinqueret numerum infinitum , ac proiode 
oon ad fecundam , ied ad primam claflem pertinuiflet . Quamobrem a 
■umero infinito, ad oon iofinitam per unitatem fit traafitus, quod 
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cft abfurdum . Vis tota argumenti fita eft in eo , quod ab infinito ad 
non infinitnm neceflario alicubi in unica particula tranfitus haberetur» 
quod argumentum majorem habebit vim fi concipiamus a Deo de- 
ftrui omnes , & folas illas , quas ad primam pertinent claffem , qua» 
rum quslibet » 8 quavisextis, qus conftituunt fccundam , omnino 
diftinguitur in ipfa, licet a nobis non difcernatur, nec aflignari omni. 
nopoflit. 

8 j. Sunt , qui ut evincant, quantitates infini tefimas exiftere etiam 
independenter a noftro concipicndi modo , adducant angulum conta* 
6ius, quem arcus circuli cum recla » vel cum circuli alterius arcn 
tangente, eflicit in contactu ipfo , quem dicunt efle infinitefimum re- 
fpeftu anguli reclilinei. Liceret , ex Tacqueti do&rina refpondere , 
angulum non efle quantitatem , cum in inclinatione confiflat , fed 
quantitatis modum . Et quidera reclilineum angulum per modum 
quantitatis tra&amus , fumendo arcum circuli ejus cruribus interce- 
ptum , qui ver& quantitas eft , pro ejus menfura , quod in rectilineo , 
& curviltneis curvarum equalium , 8c fimilium , fieri potefl , ubi 
crura e circulis utcumque magnis vel parvis eundem graduum » ac 
minutorum uumerum abfcindunt» non tis , quorum crura diverfe na- 
turiefunt, ut varietur cum circuli radio , etiam ratio arcus inter- 
cepti ad totam peripheriam ; adeoque varietur & raenfura ipfa , & re- 
latio , quie ab ipfa menfura omnino pendet . Id autcm ipfum difcri- 
men fatis eft nobis , ut Jicet angulum dicamus quantitatem , angu- 
lum mixtilineum putemus fpecie diverfum a reclilineo . Porro inter 
ea , que fpecie diflerunt , alterum refpeclu alterius nullam reipfa 
rationem habet , adeoque nec infinitefimum eft, nec infinitum . 

84. Alii quantitates incommenfurabiles in fubfidium vocant , Sc 
ajunt , idperquod una linea cft-alteri incommenfurabilis , efle aliquid 
re ipfa infinitefimum , quod fic conantur evincere . Sidicatur, efle 
aliquid finitum, fecetur illa altera quantitas in tot particulas equa- 
les, utunaexiis illa quantitate finita fitminor, quod fieri femper 
poffefacile demonftratur. Tum , ea particula translata continuo in 
primam illam incommenfurabilem , devenietur ad refiduum ea mi- 
nus , adeoque minus illa quantitate finita , per quam dicebatur 
efle incommenfurabilis ilta prima fccundae. Atineo argumento, fi 
rite continuitatis natura fpecletur , fallacia eft maniftfla , & indeter- 
minatum aliquid pro determinato aflumitur. Cum enim dicimus !»• 
ccmmtnfurabUit , excludimus menfuram communem . Menfura autera, 
nifi definiatur ejus quantitas, non eft aliquid determinatum, fed inde- 
finicum , & indeterminatum , ut de parte fuperins diximus , cum eo- 
dem recidat raenfura , ac pars aliquota . Si quasratur perquid prima 
linea eft fecundac incomiueniurabiJis ? r cfpondcbimus t >date ad quam 
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tncnfuram ? Determinctur menfura , determinabitar qnantitas , pcr 
quam relate ad ilJam menfuram incommenfurabilis cft, quse erit refi- 
duum iliud , utiquc finitum , & ipsa jJld menfura minus . Imminuta 
menfura, illud refiduum aliquando miouiwr ,a!iquando augetur , cutn 
ad eam habcre poflit rationem quamcumque; at ea in infinitum immi- 
nuta imminuitur tandem etiam illudjn infinitum , cum femper ipfa mi- 
nus efle debeat. Vcrum cum nulla fit menfura ultima, & omnium mini- 
ma, nulla eft pars in fe dcterminat.a , per quam refpe&u cujufque mcnfu- 
rx incommenfurabilis fit prima illa quantitas quantitati fecunds . 

85. Ut res evidentior «vadat ipfis oculis ope Geometriae , fubje- 
fta , fit in fig. 1 3 AB quantitas major incommenfurabilis minori AD , 
Hac translata in AB quoties licct , refiduum erigatur perpendiculari- 
tcr in DF , tum ejus dimidio AG, triente AK , quadrante AN &c. pa- 
riter translato erigantur refidua fingula pariter in GI , KM , NP &c» 
producanturque omnia ejufmodi perpendicula ufque ad reclam AC 
duclam in angulo fcmirc&o BAC in E , H, L, O , ac concipiatur 
curva quxdam continua per omnia puncla F, I , M , P . Patet omnia 
perpendiculaDE , GH, KL, NO &c. ecquari ob angulum ad A femi. 
rettum, &alterum reclum , partibus aliquotis, five mcnfuris AD, 
AG, AK, AN, quibus cum refiduailla DF , GI, KM , NP mino- 
ra fint , tota ea curva continebitur angulo BAC . Porro patct im- 
minui pofle in infinitwm partem aliquotam AN, adcoque NO ifa, 
ut femper NP fit minor . Nullam autem fore minimam omnium NP» 
ut ntilla erit minima AN , adeoque nullam , per quam priecifc incom- 
menfurabilis fit , fed menfurtt cuilibet fuum rcfpondere rcfiduum , per 
quod relate adeam menfuram incommenfurabilis fit, quod dctcrmina- 
tum fit , & indcfinitum , ut nomcn menfurst , feu partis aliquotsc eft 
iudeterminatum , nifi partium numerus , vel magnitudo detcrmine- 
tur, quibus detcrminatis , evadit determinatum , & finitum . 

86. Conftat igitur , infinitcfimas quantitates in fe ipfis detcrmina- 
tas nullasefle, adeoque ipfas a noftro fohim indefinito cognofcendi 
modo pendere . Quamobrem inane efl eflugium illud , quo abfurda 
cx Ellipfi in infinitum cxcrefcentc , &ParaboI« cruribus a&u in infi- 
nitum produ&is omnino profluentia devitcntur . Verum demus, infi- 
nitefimas cjufmodi quantitatcs non cfle impoflibilcs , adhuc abfurdum 
ex infinita Parabolae extenfione proflucns manifefliflimum deprchcn- 
ditur , quod in illa ipfa toties memorata diflertationc protulimus , Sc 
huc ad rem confirmandam transferemus . 

87. Concipiatur in fig. 7. centro V circulus quidam abfolute 
infinitus, 8c tangens AB producla utrinque intclligatur in infinitum, 
qux proinde erit ipfius circuli diameter , & crit idcirco major quarta 
ipfius pjfipheria: parte . Cum vero ex quovis tangcntis vcl Qj_ 
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punfto dufts reftre ipfi normales incurrant in perimetrum ipfius Ps- 
rabolx inP» vel P' > patet, hiatum Parabols ipfius JVIN aequari toti 
tangenti infinitaeAB, adeoque debere effe majorem quadrante Peri- 
pheeris illius infinita . Ex altera parte , quoniam fafto angulo EVF, 
£VP utcumque cxiguo , femper reftfe VF , VF' occurrunt perimetro 
in P P', adcoque exeunt extraipfum hiatum ,hiatus ipfe debet inter- 
cipere ex infinita illa pcripheria partem , qucc ad totam peripheriam 
habeat rationem minorem quavis deterroinata • Erit igitur ille hiatui 
& major quadiante infinitfe peripherisc , & eodem infinities minor, 
quod cft abfurdum manifefliflimum . 

88. Refpondebitur , quoniam imminuto angulo FVE in infinitum, 
minuitur paritcr ratio tangentis ejusanguli ad radium , adooque ra- • 
tio RP ad RV, five ratio VQ^ad VR , & totius QQj dupla; illius 
adVR, punclisPP' abeuntibus in infinitum , infinities majorem 
efle axem VE infinitum tangente AB. At il concipiamus folas re- 
ttasAB, DE in infinitum productas , ncmo non videt , utramque 
sque produci pofTe , & omnia e(Te paria . Qui igitur fit , ut advenien- 
te deinde ParaboIaMVN, axis VE infinities major efle debeat tan- 
gente VA ? Quid illa Paraholie appofitio ad reftarum mutationem 
conducit ? Quid vero fi Parabola alia potius collocaretur , cujus axit 
eflet VA , tangens VE ? Jam illa VA , qus erat infinities minor , con% 
tra infinitiet major evaderet. Idfanejam non myfterium quoddacn 
e(l , fed abfurdum. 

89. Abfurda autem in Infinito alia etiam plurima nobis occur- 
runt , quorum aliqua in illa diflertatione protulimus. Atunumhlc 
adjiciemus, quod fimpliciflima demonftratione conficitur, & in Dif- 
fertatione alia de Natura, & ufu infinitorum, & infinite parvorum pa- 
ritcr fupra memorata protulimus . E(l autem hujufmodi . Sit in fig. 14. 
quivis anguIusABC, quem bifariam (ecet refta BD , & ex quovis 
pun&o E lateris BC ducatur refra EF parallela BA , occurrens BDin F, 
producaturque duplo magis in FG ; tum per B, & G ducatur BM , ac 
concipiatur alia efg ipfi EFG parallcla . Conflat omnem aream infi- 
nitam CBD fore squalem ares infinits ABD , cui fuppofitis squalibus 
angulis, congrueret . Conftat itidem , triangula FBG, FBE, & /6>, /B# 
efle, ut bafes, adcoque illa his dupla, & arcam FG^/duplam ares E Ffc . 
Sed fi concipiantur aliae , atque aliee cjufmodi parallels in infinitum , 
qusvis area iis intercepta conclufa angulo MBJDeflet dupla ares fibi 
refpondentis inclufs angulo DBC . Quarc cum are» omnes iis angu- 
lis conclufs fint illarum areolarum omnium aggregata; area infinita 
contenta angulo DBM eflet dupla ares contents angulo DBC , adeo- 
que & are» coacluf* angulo ABD, five pars dupla totius , quod eft 
abfurdura . 

00. Abfur- 
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90. Abfurdam ipfum totum oritur ex illa abfoluti infiniti fuppo- 
fitione . Si enim centro B fiat circulus occurrens reclis BA , BD, BC 
iol f H , E ; donec habebitur finita magnitudo BE , nihil abfurdi erit . 
Se&orEBH, erit ajqualis Seflori HBI , & triangulumGBF erit du- 
plum trianguli FB£ . Sed nec illud triangulom ertt pars iilius Secloris, 
neque hoc equale huic - At abeunte E in infinitum ita , utnufquam 
jam fit , & aflumpta tota longitudine , qux haberi poteft in rccla in- 
finitaBE, jam nulli habentnr limites illi infiniti . Exalia parte tota 
infinita area , quanta haberi poteft inanguIoMBD componitur ex 
omnibus areolis GF/g- » & arca BBC , quanta haberi poteft , componi- 
tur ex omnibus FE«C qu* quidem ccqualis eft toti ABD , & ipfius ABD 
pars eft MBD , in quo habetur abfurdum illud . 

9 1. Hinc nobis extenfum , & infinite parvum , & infinite magnum 
attu exiftens , & in fe determinatum eft prorfus impoffibile, & quid- 
quid quovis temporis momento exiftit, finitumeft, ita tamen, ut 
augert , & minui poffit fine ullo limite in infinitum , ac infiniti extenfi 
impoffibilitas unde fluat , ex Metaphyficis etiam principifs quibuf- 
dam cum Geometria conjunQis diligenter pcrfecuti fumus in illa dif- 
fertatione elemcntis Seclionum Conicarum adje&a . Binorum punfto- 
rum quorumcumque diftantia finita eft femper , fed femper & alis mi- 
nores haberi pofiunt, in qua poflibilitate minnendi , vel augendi di- 
ftantiam a nobis indefinite cognita arbitramur ideam quantitatis infi- 
nite parva? , vel infinite magna? confiftere . In Geometria autem , 
qus fpatiumut a&u infinitum confiderat, linee confiderantur tan- 
quam aftu in infinitum produ&s, exqua dcinde produftione omnes 
illi nexus in ipfo infinito , & myfteria , quae perfequi cacpinws, confe- 
quuntur , qu« tamen ad inteiligendam melius continua extenfionit 
naturam , ubi de finitis quantitatibus agitur , adhuc conducunt . Ea- 
dem autem poft hanc de infinttefimis , & infinitis digreifionem non 
inutilem ad eam rem etiam , dequaagimus, ut conftabit inferius, 
confiderare pergemus, infinitorum crurum naturam . Scnexuminln- 
finito , quam breviffime fieri poterit innucntes . v 

92. In primis quoticfcumque crus aliquod five parabolicum , tive 
hyperbolicum abit in infinitum, femper, ut diximus, ex infinito etiam 
regreditur. Ulud autem in Hyperbolicis fanftiflime obfervatur, ut 
quam afyptotum habet crus in infinitum recedens , eamdem habeat 
etiam crus ex infinito regrediens 1 licet pofiit vel ex eadem parte , 
vel exoppofita regredi ejufdem rc£beinfinit« . Si in fig. iy. arcus VM 
abit infinitum perMi exparteB, poteft regredi tam ex parte ea- 
dem B citra ipfam afymptotum ACB, utperMa Va , &ultra ipfam, 
ut pcr M$ V3 » quam |ex parte oppofita A' citra afymptotum eam- 
dem pariter, ut per M4 V4 , & ultra, *t per M$ V5 . Pofteriorcs trcs 
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cafus habentur omnesin Hyperboiis altioribus, io quibas cft aliqua 
potentia ordinatas in ratione reciproca alicujus potentiae abfcifle, 
ut de Parabolicis quoque cruribus vidimus num.64, prout poten- 
tia? ejufmodi fuerint pares , vel impares , quemadmodum in illa dif- 
fertatione adjefta elementis demonftravimus ; ubi & primi cafus cur* 
vas quafdam determinavimus . 

9$. Id quidem ipfum fancliflime obfervatur ex eo , quod in om- 
nibus Geometricis curvis, nihil ufquam mutatur perfaltum, fed <nu- 
tationes omnes motu continuo fiunt . [d ipfum autem in ctsteris 
omnibus curvarum gcometricarum proprietatibus quibufcumquepa- 
riter evenit , ut etiam in tangentibus C quo nomine appellatur 
recla , per curva? punclum du&a ita proxima ejus arcui inter omnes , 
quae inde duci poflunt , ut nulla alia in utriufque angulo duci poflit 
per idem pun&um , fi ve iis interferi ) , ut nimirum ubicumque tan- 
gens ducitur per pun&um conneclens binos arcus fe continuo exci- 
pientes, & fic communis tangens utriufque partis, in quam «efinant 
motu continuo tangentcs omnes reliqua punclorum ad eofdem arcus 
pertinentium , & dcfinentium in illud punclum motu continuo ; cum- 
que afymptoti a Geometris confiderentur tanquam quadam rcc^se 
crura illa contingentcs in infinita diftantia, in qua fe bina illa crura 
conneclunt , communem etiam ibi tangentem habere debent , adeo* 
que communem afymptotum . 

94. Porro eadem Ula lex tangentium communium uhiqueobfer- 
vatur in curvis ommbus ubicuu.que in iis affumatur punclum quud- 
piam , ex qua Jege per univerfam Geometriam latiffime patcnte , 
quatuor habentur cafus , quorum bini bina cufpidum , feu rcgrefluum 
genera exhibent , unus flexum contrarium , & unus frequentiflime 
occurrens progrefluin curvaturae in eamdem plagam . Tangat in fig. 16 
re&aAB arcum M V, & fit DVE ipfi perpendicuJaris . Ipfe arcus 
ad V delapfus poteft vel regredi ex V in angulo eodem BVD,per VN 1, 
fi ve in angulo BVE ipfi adjacente ad eamdem tangentis partem B , fcu 
ultra ipfam perVN2, veJ progredi in angulo ad verticem oppofi- 
to AVE, per VN$ , vel pariter progredi in reliquo angulo AVD 
per VN4 . Quarrus hic cafus MVN4 communij efl curvis omnihus, Sc 
generaliter omnibus arcuum continuorum punftis , pra;ter puncta 
quajdam quarumdam curvarum determinata , qu« aliquem continent 
ex prioribus. tribus , &congruit cum cafu figurje 7. TertiusMVNj 
flexum contrarium fecum trahit , curvatura obverfa prius puntto D> 
tum pun&o E , & congruit cum cafu figurae 9. Sccundus MVN2 ca« 
fpidem habet , quam primi generis dicimus , cum tangens binis ar. 
cubus in contaftu conjunctis interjacet , & corgruit cum cafu flgu- 
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rac8, ac curvaturam, Ht tcrtius , in contrariam obvertit partem . 
Atque hi tres habentur in illis Parabolis quarum ordinatc funt in ali- 
qua ratione abfcifTsc , ut monuimus num.64. Primus demuroMVNi 
continet cufpidcm ftcundi generis cfforniatam ab arcuhus ad eamdem 
tangcntis partem jacentibus , cujufmodi curvs exemplum incadcm 
illa dedimus dificrtatione . In horum autem cafuum fecundo , & ter- 
tio tangens ipfa arcum in eodem pun&o, in quo contingit.fecat etiam, 
ut patet , in primo , & quarto non fccat . 

96". Continuitatis Jegem violari arbitrantur nonnulli in primo» 
&fec(lndo cufpidum cafu , ob regrefTum illum , & in fecundo , ac 
tertio ob curvaturam in contrarium rcpcnte convcrfam , At neutro 
in cafu dctrimentum continuitatis haberi ullum vidcbimus, ubi ipfam 
lege n explicaverimus paullo inferius . lllud hic cavendum tantum- 
modo, ne confundatur cum puncto regreflus , &cufpide, punftum 
dupl x , in quo curva fe ipfam fecat , quod ubique fit in ils curvis , 
qu c no <lum habent. Fjufmodi ell in fig. 17 curva MOVCH VPN , qu» 
fe interfecat in V , ac nodum cfficit in fe ipfam regreffa , cujufmodi no- 
dus, prartcr curvas alias innumeras fublimiores, in Concoide etiam 
citeriore occurrit . Videtur in V haberi cufpis quxdam MVN ; fed fe- 
cusaccidit, cum arcus M V non continuetur in V cum arcu VN , fed 
ipfum fec-t progreflus ultra V pcr VC, & inde iterum ad V regrefTus 
per IV . In illo occurfu V tangentes AVB , A'VB» inclinantur ad fe in- 
vicem , & angu'um continent. Vcrum quotiefcumque ex mutatis cur- 
vtc conditionibus , curva ipfa ita mutatur , ut nodus VCFI V evanc- 
fcat , quo \ pariter in Concoide contingit , femper bina crura MV, VN 
Coniinuantur , & cufpis M VN gignitur figurje 1 8 , in quo tamen cafu 
fetnpsr binae illae tangcntcs in unicam coalefcunt, nec unquam accidit 
in univerfa Geomctria , ut bini arcus contigui , communi termino co- 
puLti , binas ineo tangcntes habeant , qua; aliquem angulum con- 
ftituant . 

97. Plurima alia fupereflent dicenda de curvis , qu« vel finitum 
liabent ramorum numcrum qucmcumque , vel etiam infinitum, cru- 
ribus in irifinitum produftis , qtias inter admirabilis maxime , & nota- 
tudig na logiftica communis , quae licet videatur unicum habcre 
rarrum, crure ex altera partc Hyberbolico, ex altcra Parabolico , ipfis 
Cruribus ne in illa quidem infinita dirtantia redeuntibus , & connexis, 
re vera infinitos habct ex utrarjue a\is parte ad eumJem locum Geo- 
metricum p?rfine-)tis , communi infinitorum crurum afymptoto, ac 
plurima de fpiralibtis cnrvis , quarum bini , vcl quotcumque arcus in 
inSnitum abeant , alii circa datum pttaclum perpetuo convertantur > 
quin in ipfum rccic?ant, vel ad datos circulos , aut ad datas ov^Irs irt 
intmitum accedant perpetuo circumdu&i , nec tamen ufpiam in cas 
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incidant , cujus generis mira admodum , & utilis fpiralis logarithmi- 
ca , quam itidem , licet unicum habere videatur arcum fpiralem hinc 
in infinitum recedentem a dato punfto , inde accedentem , demonftra- 
re poflumus , habere infinitos , ut etiam fpirales aliae quamplurimie ex 
eaortaefatis mirae; plurima de aliis curvarum generibus , in quihus 
plures funt arcus five rcdeuntcs in orbem , five abeuntes in infinitum, 
quarum alii nullam cum aliis licet ad eumdem geomctricum locum 
pertincntibus communicationem habent ita, ut punclum ex altero 
in alterum commigrare nullo modopoffit, quae tamen dum transfor* 
mantur , mutatis conditionibus , fe difcindant quodammodo , & ar« 
cus pcrmutent fuos ita, ut e binis arcubus addiverfos ramos, vcl 
orbcs pcrtincntibus prius , oriatur novus quipiam continuus, cujuf* 
modi exempla plurima occurrunt , & elegantiflima fane in Concoidi- 
bus habentibus circulum pro axe , quarum Concoidum , & fptciet 
funtplurim», & transformationcs fatis mirce . £a omnia , & alia_. 
quampJurima fupcrcflcnt, qux brcvis diffcrtatiunculfle limitibus coerce- 
ri nonpoffunt, perfequcmur autem uberrime in quarto noftrorunj. 
elcmcntorum tomo , qucm infinitefimorum , & infinitorum Gcome* 
tiiac , ac curvarum proprietatibus deftinavimus . 

97. In hifce omnibus curvarum generibus illud ubique fervatur 
fanttiflime , ut nufquam la unico quodam punclo curva Gftat , ac ibi 
veluti abrumpatur , fcd fcmper punclum quodcumque , ad quod 
curva quaepiam devcniat , licet id punftum fic etiam in Jnfinito 
delitefeens » conjungat binos arcus hinc & inde , quorum id com- 
munis terminusfit. Ht id quidem pro curvis omnibus , vel ex na- 
tura ipfa termini erui poteft, ut num. 54. prfeftitimus , vel inda- 
ftioni ampliflimae curvarum omnium , quae Geomctris notae funt com- 
probari . Verum pro curva quadam , cujus maximus nobis ufus crit 
infcrius in Icge Continuitatis demonftranda , geometrico etiam rigo* 
re demonftratur . Propoiitio eft hujufmodi . JVul/us locus Goometrh 
cus poteft ufpiam abrumpi , qui reiatus ad axem qucmdam per ordi- 
natas ipfi utcumquc inclinatas in eodem angulo , nufquam babct aut 
impo fibitem ordinatim refpondentcm axis putt&o cuicumquc , aut plu. 
rcs ordinatas pariter eidem punclo refpondentes . 

98. Sic facile demonftr^tur . Sit in fig. 1 9 , 20,21 ejus loci pars 
altera DC , altera EF , ipfo loco abrupto in C , £ . Ducaatu r ordina- 
ta: CG , EH ad axemAB . Vel ponclum H cadit poft G , ut in fig. 19» 
vel cum ipfo congruit , ut in fig.20 , vel ipfum praxcdit", ut in fig.2 1. 
In primo cafu pro pun&is omnibus intermcdiis intcr puncla G , & H , 
quae contigua efle non poffiint juxta num.io, fcd aliquam lineolam 
terminare debent continentem punfta infinita , nulla eifet impoflibilis 
ordinata , in fecundo cafu haberentur binae GC, G£ pro eodcm pun- 
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cloG," velH, (d tertiohaberentur pro utroque pun&o G , H, &pro 

infinitis intermediis binac ordioatac, quos omnia funt contra Hypo- 
thefim . Non poteft igitur cjuftnodi locus geometricus ufquam ab- 
xumpi Q. E . D . 

99. Tota argumenti vis fita eft in eo > quod bina punfh non pof- 
fint elTe contigua: quod fi fier^ polfet , in cafu primo poflet punclum H 
jacere immediate poft punclu.h G , & ordinata poft ordinatam , qua 
unica via vis argumenti eluderetur. Diximus autem ordinatam im- 
pofiibiliem, ut tncluderemus etiain cafam , quo ordinata fit ntilla • 
Si cnim in primo cafu quis dicat , polTe locum abrumpi compofitum 
ex tribus lineis DC , GH , EF , binas tantum coafideraremus DC, GH, 
& cafus primus reduceretur adfecundum , deberet nimirurn in G ha. 
beri fimul ordinataGC, & ordinata zero , ultima nimirum pertinen- 
tium ad arcunt DC , & prima pertincntium ad reftam GH . 

100. Hifct- premifiis deveniamus jam ad ipfam continuitatis legcm 
expSicanJa n * Leibnitius illam fine eo nomine in memorato fchedia- 
.fmatc fic propofuit latine redditus . Cum diffjrentia duorum cajuum 
potejl dimiaai infra qaamcumqtte quantitatem datam in datit , uel in 
eo , quod pofitum eft, oportet ipfa pofftt inveniri imminuta infra quam- 
cumque ma^nitudinem datam in qu<efttit , vcl in eo quod refultat . 
Tum i Jem fic . Cum eafat ( Vtl id , quod datur ) accedunt ad fe in- 
vicem continuo , ac deftnit tandem ttnui in aiium , oportet sonfeTla* 
ria , vel eventa , ( vel id , quod foftulatur ) idem praftent . Demum 
idem generalius : Ditit ordinatis , etiam quaftta fitnt ordinata. 

101. Eoa enunciandi modos , priores binos potiflTimum , aptavit 
Leibnitius Cartefianis legibus motus , quas hujus ipfius principii ap- 
plicatione impugnabat. Statuit Cartefius in prima lege , fi bina cor. 
pora acrjualia fibi invicem occurrant , dcbere retro regredi utrumque 
cum velocitatc oppofita , & aiquali ilii , quam prius habuerat , in fe- 
cunda vero lege, fi inaequalia fint, debere majus quidem progredi cum 
fua velocitate priore , mintts vero regredi cum velocitate contraria , 
& squali illt , quam prius habuerat. Binorum corporum magnitudi- 
nesfunt id, quod Leibnitius appeVat, data, vel poftta, velocitates poft 
confii&um , quaftta , refuitantia , confettaria , eventa , poftulata . 
Bini datorum cafus funt cequalitas corporum , 8c inzqualitas . Eorura 
diflferentia imminui poteft in infinitum ita , ut ab incqualitate ad x- 
qualitatem demum dcveniatur. Confideretur velocitas corporis altc- 
rius , quod prius erat majus , quar in eo habetur poft concurfum , ut 
quscfitum quoddam , vel refultans . Ipfa velocitas imminuta utcum- 
que inacqualitate , manebit femper illfcfa per fccundam Cartefii Je- 
gem . Ea fublata , & mutata in aqualitatem , velocitas ipfa flatim 
faltu quodam extinguitur tota pcrprimam Jegem ipfius Cartefii , 8c 
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ipfi fubftituituroppofita. Id legi Leibnitians repugnat, vi cujus fi 
ordioatim mutentur, quae dantur , ordinatim mutari debent ea.. 
etiam, qua? quaruntur , poftulantur, refultant . 

loa. Generaliter autem fine relatione ad data , & qusefita fic 
enunciari poteft principium ipfum . Quotiefcuinque bina; quantitates 
variabiles , qua; nimirum magnitudinem mutare poflunt , ita inter fe 
connexae funt , ut determinata magnitudine alterius, alterius etiam 
magnitudo determinetur ; fi concipiantur bins magnitudincs prioris , 
& bina: pofterioris refpondentes iifdcm binis , ac prima quantitas mu- 
tatione continua abeat a prima magnitudine ad fecundam tranfeundo 
per omnes magnitudines intermedias ; idcm praeftabit etiam fecunda . 
Prima illa magnitudo ea eft , quam Leibnitius nominat datum» vel pofi- 
tum\ fecunda, quam appellat quafitttm, refultant» confeftarium , even- 
tum , pofiulatum. Tranfitus autem per omnes intcrmedias magnitu- 
dines omnium optime exprimit ordinationem illam , continuitatem > 
immittutionem diffcrentia infra limites quofcumque datos . 

10$. Idipfum Jo. BernouIIius omnino intellexit in illo Difcurfu 
de motu , qui habetur in tomo j. ipfius operum , ubi latine itidem 
redditus ficliabet. lllum dico ordinem immutabilem , ac perpetaum 
confiitutum a creationc Mundi , qusm appellare licet continuitatis le- 
gem , ac vi cujus quidquid fit , fit per gradus infinite parvos ... Ak- 
tura non operatur per faltum : nibil poteft ab uno extremo tranfire 
ad aliud nifi tranfeat per omnes intermedios geadus . Fieri enim non 
poteft , quocmadmodum paullo infra explicabimus , ac dcmonflrabi- 
mus , ut habeatur tranfitus per omnes intermedios gradus , nifi fiat 
itidem tranfitus per omnes intermedios fiatus , fivc intermedias ma- 
gnitudines. Quamquam illa ipfa vox gradus & aliis multis, & ipfi , 
ut arbitramur, Maupertuifio ajquivocationis cujufdam occafioncm 
prabuit, qua in ipfa continuitatis lege impugnanda funt ufi , tan- 
quam fi impoffibiJe omnino effet faltum excludere, qui dum excludi 
dicitur ope tranfitus per intermedios gradus , ibi maixme necefiario 
includatur . 

104. Maupertuifius quidem ipfe in primo e fuis opufculis fi- 
mul imprefiis Drcfda; anno 1732, cui titulus FJfay de Cofmohgie 
pag.20, poftea quam prajcedenti pagina expofucrat eorum fententiam , 
qui corpora dura nulla effie in natura contendunt ob Legem Conti- 
nuitatis, 8c BernouIIium ipfum , atque hunc eundem cjus difcurfum 
indigitaverat initio pagins 20, ut ex notula adjefta patet , haec ad- 
dit , quas nos fic latine reddidimus. Fateor , me bajus argumenti vim 
nonfentire . Haudfcio , an fatis nota fit ratio, qtta motut gencratufi 
vel extinguitur , ut ajfirmart liceat , ibi legem continuitatis violari . 
Egofane nec illud fatis novi , quid fit ejufmodi lex . gjtaado fuppo- 
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itcretur veloeitatem augeri , vel dimiuui pergradut $ an non baberen* 
tur femper tranfitut ab uno gradu ad alium ? Et tranjitut omaium 
m.ixime imperceptibilit an non tantundem continuitatem viotot, quan- 
tum eam violaret deflruWo fubita VuiverfilUuLQ hlc a doftiflimo viro 
innuuntur : alterum, ignorari a nobis modum , quo gignitur veloci- 
tas, & an ibi continuitas violctur; alterum legem ipfam involvere 
contradi£tionem inclufo faltu in ipfis gradibus , per quos excludi de- 
beat , qui faltus in quovis gradu utcumque exiguo continuitati offi- 
ciat , quantum officeret faltus in tanta re , quantus e(l univerfus 
Mundus . Porro dum huic ejus impugnationi hlc refpondemus , ac 
ejus vimomnem conamur eludcre , utnobis quidem vidcmur , cum 
evidcnti fucceflu, non fblum nihil detraclum volumus de docliflimi 
viri fama,cujus ingcnii vim , ac praiclariflima in univcrfam litterariain 
rcmp: promerita , & Europa omnis admiratur , ac fufcipit > & nos 
inprimis veneramur , verum etiam ipfa ejus tanta & apud ctcteros , 
& apud nos ipfbs exiftimatio nos impulit ad refponfionem adornan- 
dam , & in hac diflertatione ipfa inprimis evulgandam , quod ve- 
rebamur , ne recens exortx , & crebrefcenti jam theori* noftra ipfa 
tanti viri aucloritas officeret . 

105. Etquidem quod ad modum pertinet > quo velocitas gene- 
ratur, oftendemus inferius, eam juxta continuitatis legem generari 
femper, acdeftrui: nunc quod pcrtinet ad faltum ex illa ipfa conti- 
nuitatis, & graduum fuppofltione violatum , quod ipfam continuita* 
tem inintelligibilem redderet , impoflibilem , & abfurdam , re aliquan- 
to altius repctita expediemus , ac Leibnitianam , Bernoullianam , & 
noftram definitionem codem redeuntes, quod ad rerum fummam per- 
tinet , exponcmus . 

106. In primis binas quantitates variabiles pofie a fe invicem pen- 
dere , & conncfti inter feita , utaltera mutata mutari poflit, & vero 
etiam mutetur & altera, innumeris exemplis conftat , & ipfo quoti- 
diano ufu compertum efl : fic amenfura, vel pondere rerum , quas 
emimus, pretium pcndet , & ea au£ta augetur , imminuta minuitur : 
contra vero a tempore , quod in dato intcrvallo percurrendo confl- 
citur, curforum celeritatem ajftimamus , quam eo majorcm cenfe- 
xnus > quo tcmpus cfi: brcvius . Poteft autem utraque quantitas va- 
riabtl's cffe fimplcx , vcl altera ex iis componi e pluribus , inter fe 
Hlillo nexu copulatis , a quorum omnium determinatione pendcat. 
Sic in fuperiore cafu a fola menfura , vel pondere ejufdem rei pretium 
pcndet , & a folo temnorc celeritas . At generaliter celeritas mobilis 
cujufvis, quod diverfis fcratur temporibus , & per diverfa fpatia > 
pcndct a.fpatio & tempore, proportionalis illi dire&e , huic rccipro- 



Digitized by Google 



( XLVIT. ) 

ce. Quantitas autem motus generaliter pendet amafTa, celeritate, 
&tcmpore, vel a molc , denfitate, celeritate, & tcmpore , quorum 
fingulis variatis variantur; adeo ut poflit a quocumque quantitatum 
numero unica quantitas pendere , & illis variatis variari . 

107. Porro fiea» a quibus aliqua quantitas pendet, rr.utcnfur 
mutatione continua , & ab una magnitudine ad aliam abeant tranf' 
eundo per omnes intermcdias, etiam illa ipfa quantitas per omnes 
intermedias tranfibit . Id quidem multo facilius exponitur , & intolli- 
gitur, ubi bina? tantummodo quantitates interfe conne&antur , qua- 
ram, utraque fit fimplex, vel confideretur, ut fimplex. Earum nexus in 
eo cafu exponi femper poteft per lineas aflumendo axem ad arbitrium, 
& in eo repraefentando alteram quantitatem per abfciflas a dato pun- 
€to computatas, alteram per ordinatas ipfi in dato angulo inclinatas, 
quarum vertex in earum continuo cxcurfu per illum axem defcribat 
lineam continuam ejufmodi nexum referentem . Nam ubi una quan- 
titas connetlatur cum binis variabilibus , ut fpatium defcriptum cum 
celeritate , & tempore , nexus ille requirit fuperficiem continuam , & 
de locis ad fuperficiem tres variabiles quantitates conne&entem pro- 
fundiflimum , & elegantiflimum opufculum, edidit jam olim Do&ifli- 
mus Clerautius adhucpuer. Si conneftatur cum pluribus , omnes is 
nexus excedit vires Geometrias tribus tantummodo dimenfionibus 
pracditaj. Ad eos nexus inquocumque quantitatum variabilium nu- 
mero Algebra extenditur , qua; in eo Geometriae pra-ftat , quamquam 
ipfi prajftat contra Geometria ineo, quod nexus plurimos , in qui- 

.. • ,« bu* non ipfaj quantitates , fed earum decrementa , ac incrementa cer- 
tam habcnt relationem ad fe inviccm , quod in tranfcendentibus cur - 
visfit, cxhibcat, ad quaj Algebra finita non pertingit, fed infinite- 
fimalis requiritur caiculus , & funt fortafle ejufmodi nexus per lineas, 
& fuperficies exprefli , ad quos exprimendos nec finita Algebra fini- 
tas quantitates, & earum flnitas potentias contemplata, necinfinite- 
fimalis calculus infinitefimales earum differentias ordinum quorum- 
cumque, & earum potentias quafvis confiderans omnino fufficiat , fed 
aliud quodpiam expreflionum genus requiratur, cujus ideam "habemus 
nullam . Hasc omnia perfequi infinitum eflet , & vaflis ctiam volumi- 
nibus impleodis materiam prasberent : in iis antem omnibus conti- 
nuitas quidem femper omnino fervatur , multi vcro caliis anomali 
confiderandi obveniunt , ad ipfam conttnuitatis legem , & connexio- 
nis in ea confervanda induftriam contemplandam, illuflrandamque 
per quam uionel . 

108. Dicemus igiturpauca quiedam , quaj pertinent «d nexum 
quantitatum binarum , qui habetur , utdiximus, pcr lineas , quod 
ad rem prajfentem crit abunde, cum faSum quodcumque cx quot- 
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cumque variabilibus quautitatibus > a quibui altera pendet , poffit 
conne&i cum tempore , confiderando quantitatum illarum omnium » 
dum variantur,ftatus determinatos pro quovis momento temporis ex- 
preflbs iinea quadam continua , ut axe , & cri»endo e punflo rcfpon- 
dente illiipfi momento ordinatam exprimentera magnitudinem quanti- 
tatis cum iis conexas , quo pa&o nexus etiam ille includitur, qui unus 
pro quantitatibus variabilibus in natura exiftit , in qua fingulis mo- 
mentis quantitates fingulc fingulas tantummodo magnitudines habe- 
re poflunt , expreflus per lineam a vertice iliarum ordinatarum de- 
fcriptam . Et, quidem ipfa Maupertufii dtfficuttas tempus refpicit, & 
quantitatem perpetuo variatam , ac momentaneum faltum conatur 
inducere , ut ncceflarium , dum quantitas per omnes magnitudinis gra- 
dns variatur . 

109. Porro ubi pef Iineam exprimitur nexus binarum quantita- 
tum , quarum primam exprimat abfcifla , fecundam ordinata , fieri 
poteft, utfinguiis magnitudinibus prims quantitatis non nifi unica 
refponderepolfit magnitudo fecunda: , vel ut refpondeat quicumque 
finitus ejus magnitudinum numerus , vel etiam infinitus , atque id 
ita , ut cuivis magnitudini primce quantitatis refpondeat unica fecun- 
dac magnitudinis quantitas , & tamen eadem aliqua magnitudo fecun- 
die refpondeat pluribus quocunque finito numero magnttudinibus pri- 
mie, vel etiam numero infinitis , vel ut viceverfa cuivis fecundar 
refpondeat unica primae , & tamen cuivis primn refpondeat quivis fi- 
nitus , vel infinitus numerus magnitudinum fecundx , vel c'emum cui- 
cumque numero finito, vel infinito magnitudinum quantitatis c&~f r ' :fTl * x 
pj^T^fl refpondeat quivis numerus magnitudinum fecunda; finitus pa- 
riter , vel infinitus . Facile admodum eflet e*:emplis illuftrare fingula, 
propofitis etiam notiflimis curvarum generibus . Res autem omnis 
pendet ex eo , quod quardam curvarum genera refka linea datam 
pofitionem habens axi , vel ordinatis parallelam in unico puncto feca- 
re poteft tantummolo , alia in binis , vel ternis, vcl quocumquc fi- 
nito numero, vel infinito ctiam, ut cvidenter patet in fpiralibus abcun- 
tibus in infinitum , ac poteft altera occurrere in unico , vcl in quot- 
cumque,dum altera itidem in punclis quotcumqueoccurrit ; ubi vero 
curvx fubftituitur refta, ipfam quarvis alia rcc~ta vel parallela orrlina- 
tts , vel parallela axi in unico tantummodo pttnfto fccat . Scd hsec iti- 
dem inveftigatio in immenfum abit , & nos in fimpliciflimis tatitum- 
modo cafibus quibufdam confillcrc cogimur . 

1 io* In primis in ejufmodi quantitatum geometrico nexu fieri po- 
teft, ut altera perpetuo crefcente, altera crefcat perpctuo , vel de- 
crefcat, vel illa perpetuo decrcfcente, haec perpetuo crefcat , vel 
decrefcat , vel illa aut crefcente , aut decrefcente , hscc a crefcendo 
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tranfeat ad decrefcendum , quo cafu habetur maximum quodpiam , 
vcl viceverfa a decrefcendo tranfjat ad crefcendum , quo cafu habe- 
tur minimum . Ejufi::odi exempla admodnm facile defumi poflunt a fo> 
lo etiam circuJo ad axem relato pofitum extra ipfum . Si enim in lig.22 
diameter circuli HI produ&a occurrac ad angulos re&os in C re&as 
AB, & recla ex R ipfi AB puriter perpendicularis occurrat circulo 
inP, &P', crefcente abfcifla AR , vel decrefceote ARa evadit RP 
minima, RP'maxima, ubi R appulerit ad C , quod quidem in circuJo 
& communiter in curvis accidit continuata in I , & H curvatura arcus 
progredientis : quandoque autcm fit etiam per regreflum arcus effi- 
cientis in I , vel H cufpidem , qux fingula perfequi » & illuftrare-» 
non vacat , 

1 1 k Fieri autem etiam poteft , ut variata altera , dccrefcac 
etiam altcra per omnes magnitudines utcumque parvas , & evane- 
fcat, vel augeatur peromnes magnitudines utcumque magnas , Sc 
evadat abfolute infinita . Si rccla b G in fig. 16 moveatur motu con- 
tinuo verfus ED, re£t« VR , vcl BR cum quavis RP nexum exhi- 
beat MV, vel quavis NV , appellente R ad V , evanefcit fecunda 
quantitasRP, atque id vel evanefcente prima , ut VR , vel manente 
adhuc , ut BR, ubi etiam fi VR contra crefcat in infinitum , infinitum 
itidem crefcit qusvis RP. At in fig. 1$, abeunte pariter~R in C, 
qusvts RP evadit infinita, atque id pariter vel evanefceote prima , 
ut CR , vel manente finita , ut BR , ubi contra fa&a CR infinita , RP 
in infinitum decrcfcit , & concipitur, ut evanefcens. 

112. Porro ubi alterius magnitudo ad nihilum devenit, vel a<l in- 
finitum , fieri potefl , ut alterius continuata mutatione direclionem 
. mutet , quo cafu dicitur abirc in negativam , vel ut cum eadem dire- 
clionc regrediatur enihilo.ac pariter, ubi in infinitum abiit, fieri po- 
tcft , uc vel in negati vam abcat, prtecedcnti direclione mutata , vcl, 
dire&ione manente, maneat itidem pofitiva . In fig. 16, fi nexus expri- 
matur per MVNj abeuntc R in R'per V, abfcilTa BV, quie remanfc- 
ratfinita, pergit crefcere, AV decrefcere , & fR , qux evanuerat, 
mutat direclioncm in R'Pj ; fi vero nexus exprimatur perMVN4. 
mutat direclionem, ac evadit negativa VR in Vtf , fed RP' rema- 
net pofitiva in R'P4. In fig.t j abeunte R in R' per C , pergit crefcere 
BR , in BR 1 , decrefcere AR in AR', mutat direclionem CR in CR' poft 
evanefcentiam , & tranfitum pernihilum ; fi autem nexus exprimatur 
per Mi Ni N4M4, remanet RPi poft appulfum ad infinitum dire- 
ftionis cjufJcrnin RT4 , qui nexus fi exprimatur per Mi <N 1 N$ Mj> 
il!a RPr poltabfceffum in infinitum mutat direclionem in RPj , nifi 
forte ipfi RPi in eo cafu refpondeat, non R'Py negativa.quam commu- 
uit >r Gcomctfas , & fcmpcr Analyfte aflumunt pro aualoga iiii R Pi , 
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f,d alia pofitiva per infinitum tradufla juxta num. 62 > nimirunV 
K'G'00 FPc, quadere» uc & de omnibus hifce appulfibusad nU 
hilum , & ad infinitum» ac tranfitu e pofitivo in negativum multo 
pluribus egimus in toties memornta diflertatione noftra Conicorum 
Hiemcntis adje&a . Illud unum hic notandum interea, ubi e pofitivo» 
tranfitur ad negativum, licet magnitudo poft decrementum ex parte 
pofitiva incipiat cx parte negativa iterum crefcere , revera in Geo* 
metrica , & analytica confideratione pergere dccremcntum ipfius % 
cum negativa quantitas eo ccnfeatur minor , quo , fi pofitive confi- 
deretur , fit major ; nam negativa , ut debitum , continua detraftio- 
nc, ut novis impenfis faclis, ob id ipfum quod decrefcant, & infra 
nihilum deprimi pergant , videntur quodammodo augeri ► 

ti j. Quandoque dum altera quantitas perpetuo rariatur > -altcra 
etiam alicubi abrumpitur, & abit in impoflibilem . Sic in fig.22 abeunte 
K2 in R$ , ubi RO contingit arcum in E » tum tranfgreflb illo abit in 
R4, jam recia RO'nufquam occurrit circulo,. & ordinata adabfciflam 
AR4» vel RR4 pertinens jam impoflibiJisevaGt » quo cafu ea appel- 
lari folet quantitas imaginaria . Sed is cafus. nufijuam in Geometria 
poteft-accidere , nifi binse fuerint ordinata , & bina: fimutimpofllbile* 
evaJant- Id & in Algebra dudum noratum eft , ac demonftratum * 
radices nimirum imaginarias cquationtim non nifi numero pari naberi 
poflc ; in Geomctria autcm manifcfto evrncitiw ex ipfa natura linea- 
rum continuarum , & nufquam abruptarum . Ncque enim poteft or- 
dinata quaepiam R2Pzdelata ad Rjfc abirein imaginariain , nifi bin» 
R2P2 , RaP'2 fimul in imaginarias abcant. Cum. enim noo poffit 
arcus P2E abrumpi in E juxta num.ej , fed continuaxi dcbeat ,. nec 
ut habcatur imaginarietascontinuari poflit tiltra RjE , fi pofteriores 
R40'ineam curvam non incurrunt , debet pofrappulfum ad E pro- 
grcdi , vel regredi peraliquem alium arcum EP2 jacentem citra Rj , 
inqucm pariter re&a R2P2, antequam deveniat ad Rg E, neceflario in- 
curret alicubi in P r 2 , & bina puncla P2 P r a coire debebunt in. E , bi- 
nis ordinatis fimul ihiaginariis evadentibus , quod itidem accidet fi. E' 
lateat in fnfinito » cum etiam ex ipfo ln(\t\\to arcus rcdire debeat . Sic 
in fig. 16 motu continuo ptincli R per V in VR'fi nexus exprimatur 
percurvam MVNi , vel M VN2 » abeunt in imaginarias binae fimui 
RP', RPi , vcl RP', RP2 in ipfo earum appulfu adnihilum: at in 
fig. 1$ fi nexus«xprimaturper N1M1M2V2 , velNiMiM?Nj» eva- 
dunt imagtnaria; binarfimul ordinate RPi , RP2 , vel RPi , RPj in 
jpfo earum appulfu ad Infinitum r quae in fig.22 abierant in imagina- 
rias ipfo appulfu ad finitam quantitatem R?E » 

114. De iis etiam, quae ad hunc velut interitum quantitatis abeun- 
tisin imaginariam diximus in illa ipfa difiertatioue r & iterum dice» 
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musinfra, htc illud unum monebimus , id ornnino contingere non 
pofle , ubi fingulis abfciflis finguloe tantammodo ordinatte refpondent, 
ut accidit in re£fca licea , in Hyperbolis» & Parabolis omnibus , in qui- 
buieftaliqua potcntia ordinatae impar , dire£U » vel reciprocfc , ut 
quocvis potentia impar abfcifla? , ac in infinitis alits curvarum generi- 
bus , qux definiuntur per aquationes quafcunque , in quibus ordinata 
ad unicam cujufvis imparis gradus potentiam afiurgit, utcumque com- 
mixta fit cum potentiis abfcilTa; quibufcunque . In eo autem curvarum 
genere , qute plures ordinatas eidem abfciflae refpondentes habcre non 
pofliint, hunc tranfitum e ftatu reali in imaginarium haberi.non pofle 
monuimus idcirco , quod ubi quantitatcs variabiles referuntur ad 
tempus , ille cafusobtinet , in quo fingulis momentis temporis , fin- 
guUe refpondcntmagnitudinesquantitatis, non binsc fimul, nimirum 
fingulis abfciflis fingulae ordinate , non plures . 

H$. Hifce omnibus aliquanto fufius expofitis, exponemus jam, 
quid fint illae intermcdia: quantitates , per quas tranfire dcbeat. Plu- 
rimi autem funt cafus orti cxco, quod bina; magnitudincs extremc 
pofluntefle vel direclionis ejufdem , .vel contraria? , ac in utroque ex 
iis cafibus poteft dcveniri in Geometria a priraa adfecundam -vel llne 
receflu in infinitum, vel cum eo , ipfe antem recefliis poteft fieri ad par- 
tem utramlibet , & ad utramvis partem fiat , fieri poteft vel cum re- 
greflu exeadem fnfiniti parte , vel cum tranfltu ad partes oppofitas • 
Rurfus haberi idem poteft tam fecunduin direclionem , quam habent 
ordinatar , quam fccundum eam , quam habent abfciflc » &fecundum 
aliam quamcumque , atque id tam per crura Parabolica , quam per 
Hyperbolica, veletiam fpiralia, vel ferpentia , & flexuofa . Plurim* 
funt eorum cafuuni clafles , quae variant acceptionem magnitudinum 
intermcdiarum inter binas extremas datas . 

n 6. Simpliciflimus cafus eft , in quo non fiat receflus in Infini* 
tum, & is habct locum in Natura , in qua nihil actu infinitum efle 
poteft : rcliqui ad Geometricam contemplationem pertinent tantum- 
modo ; ac in eo cafu fi ambz extremae fint ejufdem direclionis » inter- 
media omnes funt e«e , qu* eandem direclionem habent, & funt mi- 
nores majore ex iis , majores minore; fi vero extrem» habeant di- 
re&iones oppofitas , intermediae funt omnes minores utravis in fua 
direftione » quo cafu debet etiam haberi tranfitus per nihilum : reliqui 
cafus alii aliam inrcrmediarum , per quas in motu continuo tranfiri 
necefleeft , acceprionem habent. Sinc in fig.2£ binac ordinatoe ejuf- 
dem direftionis CD, QE, ^flat* ad abfciflas AC, AQ^, vel dire- 
ftionis contrariae C'D , Q^E relate ad A'C\ A'Q^. Xinea continua, 
qute nexum exhibet inter quantitates iis abfciflts , & ordinatis expref- 
las , debct a punfto D abire ad pnnclum E , idque vel finercceflu in 
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infinitum per aliquam viam formie cujufcumque DTT'E , vel cum re* 
ccfiu in infinitum , qui fi fiat in direclione eadem , quam habcnt or- 
dinatac , & per crura afympototica , haberi poteft vel per DME , vel 
per D M OO M' E , vel per DM'E , vel per DM'0O M E , ut alios 
;;liarum direflionum , & aliorum crurum cafus omfttamus . Per pun- 
aaD,&Econ«ipianturrea»NO, KL parallela; axi AB , velA^B-, 
quarum prior ordinatac QE occurrat in S. Tum in ipfa EQ^utrinque ia 
infinitutn produfta , fumatur punftum H utcnmquc , vel extra binas 
KL, NO ad partes Ein Hi , velinterKL, & A'B'in H2 , vel intec 
A'B l , &NO in H$ , ve! iterum extra illas binas, fedintcr NO, & AB 
in H4 , vel etiam ultra AB in , ac per quodvis punftum H fi c fua 
refta FG parallela ipfi axi , & illis binis rcc-iis . Patet omnino, in cafu , 
in quo linea DTT'E in infinitum recedit , quofcumque faciat gyros , 
vel flexus , eam alicubi debere faltem femel tranfcurrere quamcumque 
reftam inclufam binis illisKL, NO , ut quamcumque F2G2 in P2 , 
vel F$ G$ in Pj . Ducla autem ex ipfo P, ut ex P2 refta PR perpen* 
diculari ad axem , abfcifl» AR rcfpondebit ordinata RP2 , five QH2 . 
Porro fi axis fit AB , Sc binac ordinatac ejufdem direclionis , patet inde 
alicubi deberehaberi ordinatam aqualem cuicumqueQH2 , vel QHj 
minorem majore ebinis illis extremis nimirum QJ[, & majorem mi- 
nore CD , vel QH? . Quod fi axis fit A'B' interiaccns binis NO , KL, 
ut binjc extrema: Q^E , C'D' five Q*S oppofitas dire&iones habeant> 
debebunt haberi omnesQH2 minores QjE , & omnes QH$ minores 
itidem QjS , five CD , ac punclo H abeunte in Qj patet debcre ordi- 
natam evanefcerc , & pcr nihilum motu continuo tranfire e pofitiva 
ad negativam ; 

117. Si vero linca continua nexnm exhibens abeat per D M 'OO - 
ME, quod in Hyperbola conica accideret, poflfent , immo in ea debent, 
remanere ifniucnei omnes illx F2G2 , FjGj inclufas binis KL , NO , 
adeoquenulla haberi ex intermediis in prscedentc fcnfu acceptis , fcd 
ncceflario debent fecari omncs jacentes utrinque cxtra illos limites , 
utFiGi, F4G4 , F5G5: : adeoque haberi reliqua: omnes utriuslibet 
dirc&ionis , quac in praccedenti cafu non includebantur . In reliquis 
auiem tam hifce cafibus , quam aliis h\c non expreffis, recefluum in in- 
linitum, ac rcgrefluum , ex ipfius figur» contemplatione patebit fact- 
]e , quae pro fingulis intermedia illas fint , per quas tranfiri debct . 

118. Omiflis hifce cafihus , quae Infinitum includunt, adeoque ad 
Naturam pertinere non poflunt % patet v in priore cafu pofle abfciflanrt 
ipfam ARinitio & recedere ab abfcifla h. . ut figura exhibet ,&accc- 
dere, quod accideret , fi linea nexum exhibens non rccederct a refta 
QJS , & vel ipfa recedat , vel acccdat , pofle ordinatam RP initio vet 
recedereabordinataQE, vel ad cam accederei cum linea illa poflit 
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vcl acccdere ad axcm » vel ab eo recedere , & iidem cafus haberi 
poflunt i;i fine , iidem refpe&u & axis A'B', & abfciflse A'R', ac ordi- 
natx K. fed in omnibus ejufmodi cafibus patet , falva continuitate 
Ji.ica: ncxuiii exhibentis , non po(Te in toto ejtis liueaeexcurfu non ha- 
beri quamcumque ex illis ordinatis intermediis in fenfu expofito » 
nec fieri poflc , ut ubi ex D exit illa linea , vel inEdefinit, pun- 
cluin H per omnes diflantias SHj utcumque parvas .non recedat a 
pun&o S, vel punftum H2 non accedat ad punclum H perdiftantias 
H2b utcumque parvas . Quare patet ordinatam , dum ad utramlibet 
e binis datis QJi» CD accsdit , motu fafto ex D ad E, vel cx E 
ad D , non poflo non acccdere ad illas per quafcumque magnitudines 
utcumque proximas ipfis , atque id generate cflc magnitudinibus qui- 
bufcumque utcumque inter feproximis, vel remotis quantitatum , 
quarum nexus per lincam continuam exprimitur , in quo fita eft con- 
tinuitatis lex , quam etiam clarius explicabimus exemplo quantita- 
tum, quae referuntur ad tempus, quod motu continuo fluit , nunquam 
rect > regrediens , & quod binas cjufdem quautitatis magnitudines pro 
eodem momcnto non admittit. Ac ut Maupertuifiii difficultatem dif- 
folvamus tandem , & oftendamus , quo paclo faltus omnis a conti- 
nuitatis lege excludatur utcumque exiguus , confiderabimus cafum 
fimpliciflimum , in quo a pofitiva quantitate ad aliam pofitivam ma- 
jorem continuo incremcnto afcenditur , vel minorem continuo decre- 
mcnto defccnditur . 

119. Sint igitur in fig.24 binte magnitudines quantitatis ejufdem 
CD£Ji » refpondentes binis momcntis C , Qj & ambce dircflionis ejuf- 
dem, a quarum prima minore ad fecundam majorem ea quantitas tranf- 
ire debeat tcmpore continuoCQ^, fervata Continuitatis lege . De- 
bet eo tempore habcre omncs magnitudines majores , quam fit CD, 
fiveQS, & minores quamQEita, ut non folum dato quovis mo- 
mento R habeatur magnitudo RP ipfi refpondens , fed etiam data qua- 
cumque magnitudine, utQH , in illo fenfu intcrmedia inter QS, & QE, 
habeatur momentum ipfi refpondens . Id autem momentum , data li- 
»ea DH , five recla , five curva , qua; exhibeat ejus magnitudinis cre- 
fcentis legem , fempcr invcnietur faltem unum . Ducla enim per H 
re&a FG indLfinite parallela AB, ea neceffario incurret in illam li- 
ncam DE alicubi in Pfaltem femel , ut figura exhibet ; poflet autem 
etiam in plurimis puncVis ipfi occurrere , finimirum illa linea finua- 
returhinc, & inde circa reclam ipfam FG , quod fieri non poterit , 
fi quantitas, ut fuppofuimns continuo crefcat. Dufta PR parallela DC, 
vel EQ^ habebitur momentum R, cui illa magnitudo refpondeblt. 

120. Hoc ubi generaliter habeatur, habebitur tranfitus pcr om- 
nes magnitudines interaiedias | & incrementum per oranes gradu» in- 

fini- 



C LIV. ) 

finite parvos fine ullo faltu utcumque exiguo . Id facile intelligetur > 
fi rite concipiatur , quid fit gradus adveniens, & quo pac.o adveniat, 
Singulis momentis temporis R , T , O refpondcnt fingula nggnitudi- 
nes, utRP, TV,OL. Utcumque igitur defiimantur bina momenta 
detcrminata , fempcr habebuntur bins magnitudincs iis refpondentcs , 
quee inter fe different , ut illa momenta inter fe diflant : Diftantia mo- 
mentorum determinate aflumptorum determinata femper erit,& finita, 
ac pariter differentia magnitudinum iis refpondentium . £a differentia» 
& gradus , qui accedit magnitudini illo temporc continuo, debetur in- 
tcrvallo quod inter illa bina momenta intercedit. Si rcctc parallclac A B 
duftx ex D, P, V , L occurrant re^is RP, TV,OL, QE in I, K , M, N, 
gradus advenientes magnttudini CD temporibus CR , RT, TO , OQ. 
eruntlP, KV, ML,,NE. Si ea tempora determinata fint , & proin- 
de finita , ii etiam gradus determinati erunt , &finiti. Quoniam au- 
tem temporis particulae decrefcere poflunt in infinitum , fi t« fuman- 
tur minores perpetuo , ac minores , etiam differentiae illac , feu gra- 
dus minorcs itidem , & minores evadent , ac fi illa tempufcula confi- 
derentur indefinita, ut decrefcentia ultra quofcumque limites inin. 
fmitum , in quo flat per nos , quod fint infinitc , feu indefinite parva, 
ctiam illse differentiae > illi gradus dccrefcent indefinite ultra quofcum- 
cumque limites , eruntque ineodem fenfu infinite , vel indefinite par- 
vi , ac demum evanefcent . 

121. Enautem, in-<juo flet exclufio faltus . llle gradus quicum* 
que, utcumque parvus , ubi fervatur continuitas , non advenit mo- 
meoto aliquo temporis totus fimul , fed advenit tempore quoj^n__ 
continuo ita , ut ejus partes minores fenfim , ac minores refpon"_eant 
partibus temporis minoribus fenfim , ac minoribus , nec ulla fit ut- 
cumque exigua pars illius gradus, quc aliquo itidem exiguo tempo- 
re non adveniat. Illa ipfa pars potefl dici gradus > & Ti tranfitus fiat 
per omnes gradus infinitefimos, niinrrum , qui afTumi pofllnt utcum- 
que indefinite, patet , cujufcumque magnitudinis a zcro ad magnitu- 
dinemquamvis finitam , jam haberi tranfitum per omnes interme- 
dias magnitudines » & Bernoullii definitio conveniet cum ooflra. Qus 
de incrementis diximus facile ad decrementa transfcruntur , in quibus 
Continuitatis lex habctur, fi decrementorum gradus non momentis 
temporis habeantur , fed tempufculis continuis ita, ut partes decre- 
menti qnccumque? utcumque parvc , fuas habeant temporum partcs 
itidem exiguas. 

122. Saltus haberetur , fi tota diflerentia inter binas magnitudi- 
ncs , utcumquque exigua » adveniret non tempore continuo , fcd 
momento temporis . Si nimirum toto tempore CR duraret femper ma- 
gnitudo ocqualis CD» vel RI » tum momento R adveniret totus fimul 

gradus 
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gradus IP , ac per totum tcmpus RT daretur magnitudo RP , vel TK 
& mompnto T adveniret totus gradusKV, & ita porro . Eo calii 
non linta continua DPVLE , fed fcala qutcdam DIPKVAILNE legem 
mutationis cxhiberet , quia immo eam exhibercnt folas re&avDI , PK, 
VM, LNabrupt», & faltus haberetur , qui Continuitati «que offi. 
ceret , ac fi totus Mundus momento* temporis intcriret : nam magna, 
& parva refpetliva funt juxta ea , quaj diximus num.2 i , non abfo- 
luta, Sc fi res eo pa&ofieret, vim haberet Maupertuifii difficultas . 
Verum increm^ntum illud IP non advenit momcnto R totum , fed 
pars I'P'ipfius IP utcumque parva advenit parte CR' tempufcult C R 
itidcm parvi, quo pa£"h> nullus ufpiam habetur faltus , qui fecum, 
tr.ihit momentaneurn. tranfitum ab una magnitudine ad aliam , quaj 
ab ea diftorat differentia aliqua in fe determinata , utcumquc parva . 

Quare patet ex iifdem prorfus principiis a continui natura 
dcri vatis hanc Maupertuifii difficultatem evidenter (bivi , ex quibus 
illa de motu Achillis , & teftudinis foluta eft fuperius • Ut nimirunv 
ex eo y quod nullum momentum., aut punclnm eft contiguum alteri 
momento, fed interbina queevis momenta , aut puncla » qua? non_» 
cOngrtiant , tempus continuum, vel lineola interjacet , quce dividi po-- 
teft in infinitum , aut minui acceiTu momenti ad momentum , vel pun« 
€ii ad punclum r foluta eft difficultas illa de motu continuo; ita ha:c 
folvitur ex eo , quod fingulis momentis fingulse magnitudines re* 
fpondcant, at nulla magnitudo alteri magnitudini ita proxima efle 
poffit , ut ditTerentia non intercedat , qu» tempori illi non refpon-» 
deat, & imminui non pofltt in infinitum , interjacentibus aliis magni- 
tudinibus interniediis ultra quofcumque Hmites propioribus, qu«, 
rcfpondeant intermediis momentis, & habeatur quidem prima, & ul-. 
tima , a qua , 8c ad quam motu illocontinuo fiat tranfitus , quin fecun* 
da , & penultima habcantur ; in tota autem magnitudinum ferie con- 
tinua femper , ut in quovis continuo , utiicus terminus communis ea , 
qnae proecedunt, cum iis, qute confequuntur conjungat; unde, ni fal- 
limur, evidenter conftat , legem Continu+tatis nullam contradtclio- 
nem involvere, nec inducere faltum , dum maxime ipfum faltum per 
intermedios gradus conatur excludere . 

124. Explicata hoc pac"to, & vindtcata ip(a continui natura , 8c 
Continuitatis Icge , ac fufpicione omnr impotTibilitatis amota , tranf- 
eundum jam nobiseft ad ipfam in Natura ftabiliendam , quod mnlto 
brevius praeftandum erit , produfta jam ultra prtefinitos Jimites dif- 
fertatione , plurimis , quts digniffima commemoratu eflent ► «gerrimo 
fane animo , praetermilfis , aliis , quae pr«termitti nullo modo poiTunt» 
vix. indicatis. 

... . . » 
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I2<?. Legem Continuitatfs in natura Lcibnitiani conantur evtnce- 
re ex Principio illo, quod Rationis fufficientis appelJant , quodnimi- 
rum nulla efiet ratio fnfficiens , cur femel admiflb faltu , tantfcs deter- 
minate faltus fieri deberet , non major , necminor. Oporttrtt , in- 
quit Bernoullius in difcurfu adduclo num.ioj , primum ftatum deftrui, 
quinfcirct natura , ad quem alXm Jiatum determinari deberet , ac 
codcm fere patto cscteri Leibnitianoium . Nobis fane id argumcntum » 
ncquaquam arridet, & id principium , ut a Lcibnitio , & precipuis 
Leibnitianis admittitur , falfum omnino efle , ac etiam perniciofum ar- 
bitramur , ac prceterea , ut olim etiam in Oi(fertatione de Mans jfcftu 
affirmavimus , cenfemus , nttnquam pojfe ulli ejje ujui ad quidpsam 
atcunque determinandum , & multo minui ad dtmoujlrandum . 

126. Haud h\c quidem eft locus longiorem contra hoc ipfum prin- 
cipium difTertationem inftituendi ; indicabimus tnmen ca, quje nos 
ad ita fentiendum impellunt. In primis fi etiam libera , vel humana, 
vcl Divina voluntas debeat omnino rationem habere , curidpotius 
vclit, quam nolit , vel viceverfa , ac"lum efle cenfemus de libcrtate . 
Fofita enim earum rationum , qute nobis objiciuntur , & quarum om- 
nium cognitio a noflro arbitrio omnino non pendet , prceponderan- 
tia , jam fieri non poteft , ut ad illud , quod praeponderet , voluntig 
noflra non inclinetur . In Deo autem in primis libertatem adimi nc- 
cefle eft, & induci abfolutam neceffitatem fingularum rerum ,qucc exi- 
ftunt , & impoffibilitatem eorum , quse non exiftunt . Fieri cnim omni- 
no nonpotuit, ut Deus rationes omnes , qua: adefle poterant , pro 
hoc individuo rerura ordine creando non videret; fieri non potuit , 
ttt ca:, qutc aderant non adeffent ; fieri non potuit , ut eac, qucc prscpon- 
derarunt, non praponderarent : fuam enim naturam mutare non pof- 
funt; ficri non potuit,ut Deus praponderantiam non fequerctur. Igitur 
ctiam cx contradi&ionis principio innixo Divince naturce prccditss fa- 
piantia, & determinationc ad optimum cligendum , &naturce ratio- 
num , quas vidcre potuit , eruitur , fieri non potuifle , ut hic ipfe or- 
do fo! us non exift?rct , qui idcirco omnino neceflarius fuit , & ridicu- 
la cfl fane eorum poflibilitas , quce exiftVre non poterant , nifi crca- 
rentur, creari non potcrant ,-fiifi ratio fiifficiens DetWl ad creatio- 
ncm movcrct , nec ipfa ratio fitfficicns u!la cflc poterat , practcr illas , 
quas ipfe Dus ob oculos huhtrt , cmn MunJum crearet . 

127. Accedit ad. ad-nittcndam Jiberam Dd voluntatcm &illud, 
quod ubi de poflibiltbus cginir, mi!!a bonitas creata eft poffi^ilis , 
qua major aliqua pnf<iH."J ; s non fit, ut in diflanttis , ac in aliis ejufmodi 
acciJit , fed quavis pcif.6>ione fi.nifa aJia major habcri po'elt . Nulla 
autem creata pcrf-clro ir.ilnita ahf )!ute 1 fT.' pofdl , nt dc quantitatc 
dcmonftravimus fupra . Quurc Deus , ubi aliquid condcndum decre* 
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vit neceflario debuit creare aliqui J , quo alia perfccliora increata re- 
liaqueret , nec omnino potuit ab optimi ele&ione moveri ad ea con« 
denda , quce condidic . Prxterea quxvis uccumque magna creacura- 
rum naturalis perfe&io » ica eft exigua , immo ita nihil refpeclu Di- 
vinx immenficacis , ucexercicium libercacis iplius infinicies majoris 
precii fit , quam ejufmodi bonitas quxcumque , & refpeftu ipfius 
omnia pro xqualibus habenda fint. Oebet igitur haberi racio , cur 
aliquid potius fic , quam non fic , fed racio phyfica in creacis habebi* 
tur femper , nimirum caufa aliqua, racio moralis non femper aderit * 
&poteric haberi illud , flat pra ratione voluntat • 

128. Hxc de falficace principii, prouc a Leibnicio admittititur , 
& prout ab ipfis Leibnitianis ad ufum traducitur , qni ipfo in con- 
tingentibus pociflimum funt ufi abhumana, vel Di vina elcftione pen- 
dentibus . Nemo negat omnium efleftuum fuas debere efle cauflas, om- 
niu.n conclufionum fuas prxmiflas , quibus evidentes reddantur , quat 
cum viJeris, effefcum infsras , concJufioni affenciaris , quas invefti- 
gare dcbeas , uc iis femel agnitis , alia etiam inde neceflario con- 
(equencia inferre pofsis. Ac negacivi Leibnitianorum principii ufut 
non in eo eflpofitus; fcd tota ejus vis , quam quotidie ipfi Leibni- 
tiani obtrudunt, in eo fita eft , ut ex rationis defe&u , rem, inferas , 
neqnaquam exiftere. Porro quam habere ad aliqui d determinandum , 
vel demonjtrandum vim poteft racionis defc&us , fi nobis compertum 
non (it, nullam rationem haberi reipfa ? Ac fi libera Coodicoris deCer- 
minatio poteft efle ratio , cur aliquid pocius fic , quam non fic ; nobit 
omnes raciones innocefcere oinnino non pofTunc , cum libera decermi- 
nacio Conditoris non alio paclo nobis innotefcat , nifi quadam ve- 
luti attentatione per induftionem eorum , qux conftanter fiunt , Sc 
quorum conftantem qnandam legem ab eo effe latam cenfemus , quts 
indu5tio , quam manca femper fit , & quancum ea illatio a demonftra* 
tionis evidentia diflet , nemo non videt . 

129. At eo etiam prxtermiffo , an non Leibnicius ipfe proficetur , 
mulca mala , ut illud Tarquinii flagicium , in Mundo ectam perfectifsi- 
moreperiri, cum omnes pofsibiles aliquid mali admixtum habeant, 
& id in optimo illo colerari debeat ad tot alia habenda bona ? At ubi 
in aliqua difquifitione invenerimus etiam , fi fieri poteft , quid ibi co 
folo confiderato optimum, quid fimplicifsimum fit , & minimi difpendii 
eflct ; undenobis conftabit, eam non eflc Mundi parciculam , qux licct 
imperfe&ior , in aliorum graciam , uc pcrmifsio Tarquiniani flagicii , 
felefta fic ? Quod fi ica eflet , quid ex ratioae fufKcienti etiam pro fin- 
gulis cafibus cognita inferri unquam pocerit , cum vifa etiam prefe- 
ftione majore, admifla necefsitate adopcimum , adhuc in Canca no- 
(Irarum cogaitionum tenuitate» nihil inde determinate confequatur. 

H ijo. Quid 
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ijo» Quid veroetiam, ubi de nectflariis agitur rerum cauflis? 
Licet femper cognita neccflaria caufTa effeftum tuto inferre pofsis, quo 
te erroris pcriculo exponas , fi a deftftu cauflae, quarum tam paucai 
nofli , defeclum ipflus cflVftus audacler deducas? Obtruditur quoti- 
dic a Leibnitiaris exemplum Archimedis , qui a defettu rationis fuf- 
ficientis «quilibrium in squiponderantibus deduxit, flletur fpfius ef- 
ror ortus ex eodcm prorfus principio , cum ex eodcm rationis defe- 
£tu , flabilito a:quilibrio , intulit fphaericam Telluris formam , quam 
a fphxrica forma abludere nobis conftat , atque id ipfum ob rationes 
fero detec"Us , quas Archimcdes cum non videret , habuit pro nullis. 
Quamquam aequilibrium illud ipfum non a negativo principio , fed 
argumento * quod ad pofitivam formam , & vim facile reducitur, Ar- 
chimcdi profluxit , ut facile oflendercmus , fi pcr ttmpus liceret . II- 
Jud unum addimus: inter alia plurima , inquibus argumentum a ra- 
tionc fufTici^ntc petitum omni robore deflituitur, hanc ipfam cfle ex- 
clufionem fal?us e Natura . Quid enim vctat efle rationes aliquas , ob 
qtias dcterminata: magnitudinis faltus utilifsimus praj ceteris omnibus 
efle pofsir , ut hominibus fuperiora tabulata lcandcntibus determi- 
natse cujufdam altitudinis gradus omnium maximc utiles fint ? 

131« Ea igitur ratione omifla , binas proferemus alteram ex me* 
taphyfieis principiis , alteram ex induclione, quar in Phyficis potif- 
fimum fummi ubiqueufus efle debet , cum cauflas faltem primas , vel 
femper , vel fere femper ignorari a nobis neceflTe fit Naturam fola , fa- 
tis illa quidem tenui , noftrorum fenfuum ope invefligantibus . Pri- 
rna ratio e(l huiufmodi . In quantitatibus , quas variari poflunt , & 
conrinuo tcmpore durant, nec unico momento plures magnitudines 
rubere poflunt, faltus , five momentaneus tranfitus ab una magnitu- 
dinc ad aliam, practermifsis omnibus intermediis, omnino haberi non 
poteil. Haec propofitio fi evincatur, cvincctur faltum in natura ha- 
beri non poflTe. Narn quavis quantitas fingulis momentis unicam tan- 
tummodo magnitudincm juxta Naturce legeS habere potefl . Sic cor- 
pus licct denfitatem,& velocitatcm C intelligimus autem illam femper, 
quas ex omnibus componitur , & motum ipfum , qui fit , determinat ) 
mutare pofsit , fingulis tamen momentis fingulas tantnmmodo habere 
potert. Polfet quidem duas habere denfitates , fi replicaretur ita , Ut 
ejus pun&a in una fpatii parte unam a fe invicem diftantiam haberenr, 
aliam inalia. Poflet duas velocitates habere in eodem momento , fi 
habcrct dotcrminationem percurrendi dato tempore & majus , & mi- 
nus fpatium , adeoque replicandi fe omnibus fequentibus momentis» 
«juce Natura: lcgibus repugnantj & perfolam Divinara omnipoten- 
tiam praftari pofiunt. 
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ij2. At ea propofitio noftro quidem jttdicio manffefto evincitur 
ex iis , quic fupra expofuimus . Si enim aliquo momento temporia 
haberctur faltus, eodem illaquantitas binas uiagnitudines habere de- 
beret, nimirum poftremam feriei continusc pertinentis ad tempus 
pnecedens , & primain feriei pertinentis ad tempus confequens . Uc 
enim illud idem momentum & efb poftremum temporis prxcedentis, Sc 
primum fequentis.ita magnitudo, qua? habetur illo momento debet efle 
&poftrcmus terminus feriei refpondentis tempori praecedenti , & pri- 
mus feriei confequenti tempori refpondentis . Series enim continua 
prtecedens , debet habere fuum poftremum terminum , & fcries con- 
fequens primum, qui foius abeaauferri non poteft , quemadmodum 
folum ultimum punclum a linea» fola ultima linea a fuperficie att- 
ferri omnino non poteft . Si toto tempore CR in fig.2 habetur ma- - 
gnitudo aequalis RI , & toto tempore RT magnitudo aquaiis RP, mo- 
mento R debet haberi utraque, cum fieri non pofsit, ut arex RIDG 
defit fola linea ukima Rl , vel reclangulo RPKT fola prima RP . Id 
ipfum manifefto evincitur exiis, quaj diximus num.97 de loco geo- 
metrico, qui plures ordinatas habcre non pofsit uni abfcifia: refpon- 
dcntes, qui continuitacem omnino fervare debet . LineasDC, EF ia 
fig. 1 9 , ft abrumpuntur, hiatum debent relinqucrc in GH , in quo 
ordinata non folum nulla , fed impofsibilis fit , vel in H ordinata* 
habcre binas in fig.20, vel binas habere toto tra&u HG ia fig.a 1 , nec 
ullus alius eftcafus prastcr illos tres , cum , ut num.99 monuimus , 
ad fccundum reducatur cafus etiam is , in quo poft G dicatur ordi- 
nata evanefcere , congruente tF cum axe GB, in quo cafu momento 
G haberetur magnituuoGC, & magnitudo nulia , ut diftantia ex.gr. 
GC, & diftantia nuila , pun&o altero replicato , &exiftente tam in 
diftantia GC » quam in eodem fpatii puu&o cum altero punfto . 

ijj. Eodem argumento excluditur etiam faitus in motu locali . 
A pun6co quovis adaliud quodvis punflum.fpatii poteft ire mobile 
quodpiam viis admodum diverfis» utcumque finuatis, & incurvatis ; 
fedlinea, per quam abibit , continuo duclu defcribenda erit femper 
fine hiatu ullo . Cur id ? Quia nimirum fi alicubi abrumperetur , ut 
in fig.i , & via eiTet ABCD interrupta in BC , vel momentum , quo 
inciperet defcribere CD, effet idcm, ac momentum, quo dcfineret e(Te 
in AB , vel ipfum prcccdcret, vel fequeretur . In utroque ex his po- 
ilremis cafibus inter illa bina momenta neceflario interjaccre debe€ 
tempus continiium , in quo infinita momenta funt . Porro in primo 
extribus propofitis cafibus eflet eodem momento temporis , tam in 
B, quam in C : adeoque y icaretur , in fecundo per tempus con- 

tinuum elfet in binis lineis , & proinde ~. -^? *Caretur infini tis mo- 
«oentis, intertio per tempus continuum nufquam efiet , Tota vis ar- 

H % gumen- 
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jgumenti fitaeft femper in exclufione momenti momento proxiim» 
puo&i proximi puntlo , Jinec aliam habentis lineain proximam , adeo- 
quc , & termini cujufcumque feriei tempore durantis continuo , vel 
per Jincam continuam traduclx , proximi termino . 

134. Sed jam hoc ipfo argumento viam nobis ftravimus ad indu» 
flionem , ad quam , & Leibnitius ipfe , & Leibnitiani provocarunt , 
& quam habere poflumus fatis amplam , cum hxc ipfa exclufio faltus 
in motu locali ad indu&ionem etiam pertineat . Sed pauca qnaedam 
de indu&ione ipfa praimittemus . In primis ubi generales Naturae le- 
ges inveftigantur , indu&io vim habet maximam , & ad carum inven- 
tionem vix alia ulla fuperert via . Ejus ope extonfionem , figurabili- 
tatem , mobilitatem , impenetrabilitatcm corporibus omnibus tribue- 
nmt femper Phiiofophi ctiam Veteres , quibus eodem argumento 
incrtiam , & Gcneralem gravitatem plerique e Recentioribus ad- 
dunt . Induclio , ut demonftrationis vim habeat , debet omnes fingu- 
Jares cafus , quicumque haheri poflunt percurrere. Ea in Naturae le- 
gi>u$ (labiliendis locum habere non potcft . Habet Jocum Jaxior quts- 
dfam induftio , quie , ut adhiberi poflit, debet efle ejufmodi , ut in pri- 
mis in omnibus iis cafibus , qui ad trutinam ita revocari poflunt , ut 
dcprehendi debeat , an ea Jex obfervetur , eadcm in iis omnibus inve- 
Hiatur, & ii non exiguo numero fint; in reliquis vero fi quid prima 
fronte contrarium videatur , re accuratius perfpe&a , cum illa lege 
poflint omnia conciliari , Iicet, an eo potiflimum paclo concilientur , 
Imincdiate innotefcere nequaquam poflit . Si c.t conditiones habean- 
tur, induclio ad legem ftabiliendam cenferi debet idonea. Sic quia vi- 
demus corpora tam multa, quae habemus prae manibus , aliis corpo- 
ribus rcfiftere , ne in eorum Iocnm adveniant , & loco cederc fi refi- 
ftendo fintimparia, potius, quam eodem perftare fimul , impenetra- 
bilttatem corporum admittimus, nec obeft , quod quaedam corpora 
videamus intra alia licet duriflima infinuari , ut oleum inmarmora, 
luincn fn chryflalla, & gemmas . Videmus enim hoc phcenomenum fa- 
cile conciliari cum ipfa impenetrabilitate , dicendo per vacuos corpo- 
rum poros ea corpora permeare. 

ijj. Praeterea, quaccumque proprietates abfolutae, nimirum, 
qus relationem non habcant adnortros fenfus, deteguntur generaliter 
in maflis fenfibilibus corporum, eafdem ad quafcumque utcumque exi- 
gtias particulas debemus transferre nifi pofitiva aliqua ratioobftet, 
& nifi fint ejufmodi , quac pendeant a ratiortc totius , feu multitudi- 
cis, contradiftinfla a ratione pards . Primum evincitur exeo, quod 
magna , & parva funt refpecliva ,. & *.tiobis parva , ac infenfibilia 
dicunturea, quae .re(pAe"tu noftrae molfs , & noftrorum fenfutim funt 
cxigua . Quare ubi'a l guur de proprietatibus abfolutis non refpeftivis, 

quas- 
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qufccumquc commonia videmus in iis , qu« intra limites continentur 
nobis fcnfibiles, ea debemus cenfere communia etiam infra eos limi- 
tes: nam ii limites refpeclu rerum ,■ ut funt in fe, funt accidcntales , 
adcoque fiqua futfTet analogia: Iscfio, poterat illa multo facilius cade- 
ritintra limites nobis fenfibiles, qui tanto laxiores funt , quam infra 
cos. adeo nimirum propinquos nihilo . Quod nutla cecidcrit , indicio 
efl , nnllam eflc . Id indiclum npn eft cvidens , fed ad inyeftigationis 
principia pertinet , quie fi juxta quafdam prudenfes regulas fiat » fuc- 
cefTum habere folet . Cum id indicium fallere poflit , fieri poteft , ut 
committatur error , fed contra ipfum errorem habebitur pra?fumptio» 
ut etiam in jure appellant , donec pofitiva ratione evincatur oppofi- 
tum . Hinc addendum fuit , ntfi ratto pofitiva objfot . Sic contra hafcc 
regulas peccaret , qui diceret , corporaquidem magna compenetrari , 
ac replicari , & inertia carere non poflfe , compeoctrari tamen pofle» 
vel replicari , vel fine inertia efle exiguas eorum partcs . At fi pro- 
prietas fit refpefliva refpeclu noftrorum fenfuum, ex eo , quod habea- 
tur in majoribus maflls , non debcmus inferre , eam haberi in particu- 
lis minoribus , ot eft hoc ipfum , efle feofibile , ut eft, effe coloratas , 
quod ipfis majoribus mafsis competit , minoribus non competic, 
cu.u ejufmodi magnitudinis difcrimen accidentale refpe&u materias, 
non fit accidentale refpe&u ejus denominationis fenfibile , coloratum , 
Sic etiam fiqua proprictas ita pendet a ratione aggregati , vel totius, 
ut ab eafeparari nonpofsit, nec ea , ob rationem nimirum eandem , 
a toto , vel aggregato debet transferri ad partes . Eft de ratione to- 
tius , tit partes habcat, nec totum fine partibus haberipoteft. Eftde 
ratione figurabilis, & cxtenfi , ut habeat aliquid , quod ab alio di- 
ftet , adeoque i uthabeat partes ; hinc e* proprietatcs licet inquo- 
vis aggregato particularom materia: , five in quavis fenfibili mafla 
inveniantur , non debent indu&ionis vi traosferri ad particulas 
quafcumque . 

136. Expofita hoc pafto vi principii induftionis, quo in naturam 
fere uno pofrumus cum fpe fucceflus inquirere,& ex quo uno pendent, 
quccumque facultates obfervationibus innituntur , Medicina , Ana- 
tomia , Optica , Aftronomia , ac ali* plurimte , ad ipfam induclionera 
pro lege continuitatis demonftrandam faciemus gradum . Plurima fa- 
ne afferri poflcnt exempla manifeftifsima ; fed quecdam pauca tantum* 
uiodo attingemus, iilud addendo , quod multo magis vim ipfam in- 
duftionig oftendet, nihil ufpiam in quantitatum variabilium mutatio- 
oibus reperiri , licet tam multa quantitatum variabilium genera quo- 
tidie obverfentur oculis , quod vel continuitatis legem non per fefe , 
fponte , ac evidenter exhibeat > vel cum ipfa continuitatis lege diJj- 
gentius couGderata optime componi aonpofsit. 

137. Ia 
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'• '13% tn primis amplifsima eft, induelio Tpatii , ac tcmpons. ln 
quibus , motu eontinuo , & ftne ullo faltu , perpetuo pergitur , tum 
eorum» quas in fpatio font , ut Imearum omnium, ac*"fuperficierura 
in Geometria» que fi eandeni naturam fervent, omnes affecliones 
fuas ita eontinuo mutant, ufGeometris eft notifsimum , ut ab una 
magnitudioe ad aliam per omncs intermedias omnino tranfeant . Ab 
una ordinata ad aliam , ab una arete » vel arcus magnitudine ad 
aliam , ab una direclione ad aliam , tranfitur femper per interme- 
dias omncs , ctiam a curvatura , quae habetur in quovis punclo , ad 
curvataram , qus habetur inalio, quas quidem curvaturs pendent 
a radiis circulorum ofculatorum , quibus cenfentur reciprocc propor- 
tionalcs , & a quavis affcctione ad aliam ita femper tranfitur, ut mu- 
tationes continuas fiant per intermedias magnitudines quafcumque ; 
acfi a pofitivis adnegativas fiat tranfitus , femper vel pernihilum 
tranfitur , vel per infinitum . Idem in Locorum Geometricorum trans- 
formationibus, ortis ex mutatione conditionis cujufpiam ita ubique 
obfervatur fan&ifsime , ut ad infiniti myfleria , ubi opus, eft Geome- 
tria recurrat potius , quam certum faltum admittat , qnemadmodum 
in hac ipfa diflertatione vidimus ia tam multis exemplis , ac multo 
plura habentur in differtatione illa tomi tertii , & multo adhuc 
plura quarto noftrorum Elementorum tomo refervamus . Illud fane 
in univerfa Geometria , quin immo illud & in indefinitis Alge- 
brse formulis fimplices Geometricos exprimentibus locos ubique fan- 
clifsime obfervatur , in quibns nufquam, ubi de finitis quantitatibus 
agitur , faltus habetur ullus , nufquam ne infinitis quidem , qui per 
quaedam Infiniti myfteria utcumque nonevitetur. Nec in folis ima- 
ginarits lineis , qu» in fpatio funt habetur ejufmodi continuitas , ve- 
rumetiam in rcalibus corporum motibus , qui a fpatio pendent , St 
tempore . In iis omnibus videre eft inprimisillud , nunquam , ut di- 
ximusnum.133 , ab uno puncto fpatii adaliud deveniri , nifi tranfeun- 
do per lineam continuam , licet ejufmodi continua; linee tam multat 
effc pofsint , & tam variac inter fe . Inde autem contequitur in diftan- 
tiis itidem mutandis continuitatem fervari , nullo tranfitu unquam fa- 
fto abuna ad aliam diftaniiam fine tranfitu per intcrmedias , & hinc 
nullam denfitatem , qua; a dirtantia punftorum pendet , mutari un- 
quam per faltum ; hinc vero pariter nullam arborem , aut aliam-» 
ejufmodi rem quamcumque , qua; crcfcit per rcceflum verticis a fun- 
do, unquam ab una altitudine ad aliam dcvenire fine tranfitu per in- 
termcdias . 

Quui immo in motibus ipfis contrnuitas fervatur etiam ia 
eo, quod motus omnes in lineis continuis fiunt nufquam abruptis . Plu- 
rimos ejufmodi motus vidcmus. PUneta omnes , & Comet* inlineif 
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continuis curfum peragunt fuum , & omnes retrogradationtfs fiurit 
pauUatim , ac in ftationibus femper exiguus quidem motus , fed ta- 
men habetur femper , atque hinc etiam dies paullatim per Auroram 
venit, per vefpertinum crcpufculum abit, Solis> diameter non per 
faltum fcd continuo motu fupra horizontetf. afcendit<> vel defcen- 
dit. Gravia itidem oblique proje&a inlineis itidem pariter contt- 
ntiis motus exercent foos , nimiruro in Parabolisfeclufa aeris refiften- 
tia , vel ea confiderata in orbibus ad Hyperbolas potius accedentibus, 
&quidem femper cum aliqua exigua obliquitate projiciuntur > cum 
infinities infinitam improbabilitatem habeat motus accurate vertica- 
lis inter infinities infinitas inclinationcs licet exiguas , & fub fenfum 
noncadentes, fortuito obveniens, qui quidem motus in Hypotheft 
Tcllnris motx a Parabolicis plurimum diftant , & curvam continuam 
exhibent etiam pro cafu projectionis accurate verticalis, quo quie- 
fcente penitus Tellure, & nulla vcntorum vi defleclente motum > ha- 
heretur afccnfus rcclilineus > vel defcenfus . Immo omnes alii motus 
agravitate pendentes, omnes ab elafticitate, a vi magnetica , con- 
tinuitatem itidem fervant, cnm eam fervent vires illce ipffe , quibus 
gignuntur. Nam gravitas cum decrefcat in ratione reciproca dupli- 
cata diftantiarum > & diftantia; per faltum mutari non pofllnt , mu- 
tatur per omncs intermedias magnitudines . Videmus pariter vim ma- 
gneticam a diftantiis pcndere lege continua > vim elafticam ab infle- 
xione , ut in Iaminis , vel a diftantia , ut In particulis aeris comprefli . 
In iis , & omnibus ejufmotli viribus & in motibus , quos gignunt, coo- 
tinuitas habetur femper tam inlineis, quse defcribuntur , quam in- 
velocitatibus, quae pariter per omnes intermedias magnitudines mu- 
tantur, ut vidcrc eft in pendulis , in afcenfu corporum gravium , & 
in aliis mille ejufmodi , in quibos mutationes velocitatis fiunt grada- 
tiro , nec retro cwfus refleclitur, nifl imminuta velocitate per omnes 
gradus . Ea diligentiflime continuitatem fervant omnia . Hinc nec ulli 
in naturalibus motibus habentur anguli , fed femper mutatio dire- 
ftionis fit paullatim , nec vero anguli exafti habentur in corporibus 
ipfis , in quibus utcumque videatur tenuis acies , vel cufpis , micro- 
fcopii faltcm ope videri folet curvatura, quam etiam habcnt alvei 
fluviorum femper , habent arborum folia , & frondes , ac rami , habcnt 
lapides quicumque , nifi forte alicubi cufpides continute occurrant vel 
; primi generis, quafc natura videtur affoclare in fpints , vclfecundi ge- 
neris, quas videtur affeftare in avium unguibus , & roftro , in qui- 
bus tamen manente in ipfacufpidc unica tangente continuitatem fer« 
vari videbimus infra . Infinitum effet fingula perfcqui , tn quibus con- 
tinuitas in Natura obfervatur . Satius eft geueraliter provocare ad 
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exhibendum cafum in Natura , in quo continuitas non fervetnr» qui 
omnino exhiberi non poterit . 

» ijq. In iis quc ad Geometriam pertinent, objicere folent has ipfas, 
quas poftremo loco nominavimus.cufpidcs, feu puncla regrefluum tan- 
quam ft continuitas in iis laederetur, cnm curva pofteaquam ad certum 
punclum devenerit , retro curfum refleclat . Lcibnitiani refpondere fo- 
lent, ibi nullum commtti faltum, quia cufpis oritur e nodo fervante con- 
tinuitatem , ac ipftus cufpidis verticem confiderandum efle affirmant , 
non ut punftum quoddam indivifibile , fed ut nodum quemdam infinite 
parvum , qut curvaturam infinitam habeat , & cum omnibus dire* 
ftionibus tn fe ipfum redeat . In fig.17 nodus excurrit direftione fem- 
per in eamdem plagam continuata per MOVCFIVPN . In omnibus iis 
intermediis punctis excurrit & tangens excarfu continuo per QOR , 
AVB, DCE, GFH, LIK, BVA\ SPT. Evanefcente nodo , abit 
iig. 1 7 in 18, & habetur cufpis M VN , in qua dicunt , punclum V non 
efle punftum mathematicum , fed nodum queodain infinite parvum , 
habentem adhuc ealdem illas tangentes . 

140. At nobis id nullo paclo probari poteft . Nam punftum illud 
cufpidis eft unicum indiviftbile punclum , & arcns MOF in unico pun- 
fto cum arcu FPN conjungitur ; quod per finitam geometriam facile 
dcmonftratur . £t quidem licet cufpis oriatur ex nodo , mutata con- 
ditione loci Geometrici , ut in Concoide , ubi , fi diftantia poli ab axe 
citra & ultra quem recla aflttmi debet ssqualis datce ad partes poli 
ipfins» vel ad oppofttas , ut ejus vertex motu continuo eam curvam 
dcfcribat ( qu* ipfius natura ipft eft ) , fuerit minor, quam ipfa recla 
data , habetur citra axem nodus , ft acqualis , habctur cufpis , fi major, 
habentur bini flexus contrarii; adhuc tamen illa curva , quse nodum 
habet , fuam habet naturam peculiarem diverfam a reliquarum natu- 
ra , & fuas proprietates per finitam Geometriam accurate detcrmina- 
tas , ut Parabola inter Eliipfes , 8c Hyperbolas media , fuam fpeciem 
conftituit , &fuas proprietates habet , amiflis eorum plurimis , quas 
ad Ellipftm , & Hyperbolam pertinent , eo quod abierint in infinitum, 
vel evanuerint. Inter has proprietates eft illa, quod nodus penitus 
evanefcit, & ipfi non noJus quipiam infinitefimus fuccedit , fed in- 
divifibde punclum . Adhuc tamcn continuitatcm omnino non lardi ar- 
bitramur . Nam ft cufpis confid retur f.-orfum independenter a nodo, a 
quo cft genita , in fig. 18 ; tange ;s in vertice V erit un ca AB , & pun- 
€in per ipfam curvam excurrente tnoto continuo perOVP, tangens 
QOR mucatione direftionis contintta ahibit in AVB, tum fi cufpis 
ftt nrimi g-.'neris , ut exhibet fig»ra , muratione itidem continua di» 
re&iontg »pla tan? ( cns perget a pofit ; one A VB ad pofitionem TPS; nam 
fi cufpis e(Tec fecundi generis » dicftio illa a tangente per cofptdem 
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tio&a retro regrederetor . Semper tamen ab una direftron? tangeoti» 

«d aliam per omnes intermedias direcliones tranfibiior « 

141. Necobeft, quod direclio motuspun6ti, qu» prios in OY 
tpe&abat plagam B , deinde in VP iacipiat fpe&are oppofi wm • Iccir- 
Co eiiim noJla omnino eft veractifpis, in qoa tangens non fit cora- 
tnnnis tam arcoi advenienti ad cufpidem > qoam inde redeun ti * ot ni- 
mirum plaga B , qua: prius fpeftabatur , mutetur in plagam A oppo- 
fitam in eadem rccla , quas plagas vidimus num. 60. conneeli quo. 
dammodo inter fefe in ipfo Infim to tanquam termino qoodam commu- 
ni . Hjnc nimirnm • & in Mechanica nihil torbat continoitatem de- 
fcenfus gravium per eandem re&am , per quam afcenderant > qoi eam 
omnino laideret , fi per aliam reftam defcenderent > qood pariter ac- 
cidit in ofcillationibus per cnrvas quafcomque . Direclio immutari po- 
tcft immediate inoppofitam e diametro , cum OO ex nna plaga pofiJ 
tum 1 quod refpiciebatur , cnm OO pofito ex plagx oppofita , qood 
deinde refpicitor , fit imicum pun&um quodammodo > in qoo cras re- 
Ctx infinitum cum alio crure oppofito infinrto conjungitur . Si dire- 
frJomutari debeat utcunque, id inMechanica, id hic in Geometri* 
femper fiet per curvam continoam qnandam , non per regreflum faltv 
faclo ab una direclione ad alias fine intermediis . 

149. Idem accidit etiam in fig.6 curvaturc arcos MHN , qo« ma- 
taturmotu continuo > dum punftum Pcxcorrit pcr reftam couttnuam 
in fe qoodammodo redeuntem per H R 00 QH, quodexemplum rem, 
quam diximus, etiam evidentius declarat. Refpicit eacnrvatora fem- 
perccntrum fuum P , quod continoa re€tm PG converfione excurrit 
tnoto itidem continuo per eam re&am , & ubi ipfum P Aiperato Infi- 
nito ex parte HR redit per QH , convertitur ad partes oppofitas ; ia 
ipfo autem cafu recla; AC atromqoe OO , tam verfoe R > qoam ver* 
fus acqtie refpicit. Sic etiam ubi P per Htranfit , & circulus poft- 
eaqoam evanuit, abit adpartes oppofitas . dire&io plag« ab hiata 
fpeftat* tranfit per eandem femper reftam ad partes oppofitas . Et 
idcirco etiam > ubi carvn flexnm contrariam habent , matatio noa 
lit nifi radius circuli ofcolatoris vel evanoerit, vel in infinitam excre- 
yerit , nec centrum ipfius ullo ufpiam faltu mutabit locom , nec pla- 
gam motabit, nifi vcl per punctum ipfum curvae > ver per (nfinitum 
traducatur, qood milleexemplis in Geometria illuflrari poteft. Hinc 
in punfclo cufpidis V in fig.?8 habetur tangens com otraqoe direflione 
AVB, B'VA*. Quin immo etiam obiqoe atraqoe direftio indifferen- 
ter confiderari poteft tum plagis oppofitis congruentibus , tum fluxa 
lincx in ipfo pun&o O indiffcrcntis per fefe tam ad dircftionem OQ^ 
quam ad direelionem OR . Nullus in iis omnibus faltus deprehenditur, 
ntillos nimirum traniitas a magnitudine ad magnitudinem fine in- 
termediia* 
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. 14;. Sed nec nabetur ullus faltus, ubi Concipifttr mutatto nbdi ft- 
gura; 17 in cufpjdcm 'fgurse ig.In iila dum nodus minuitur ultrgj 
quofcumquelimius ,binae tangentes AVB, A'VB*ad fe invicem acce- 
dunt pariter ultra quofcumque limites, & illo evanefcente penitus 
congruunt , ac arcus MV , qui cum arcu VN conc&ebatur per nodum, 
jam conne&itur immmcdiate per fefe in unico punclo , & continua- 
tur . Reclgillie, KL, HG, £D eas habebant tendentias , ut nulla 
per V tranfuet in anguio M VN , fed qiuevis ex iis relinqueret ad ean- 
dem plagam aliquem arcum VM , VN . ldem prasftant in fig.iS eadem 
dirtciione rrancnte . At ihi tangebant aliquem arcum , hic nullum 
taogunt, dertruclo nimiru»n arcu, quem deberent contingere . Idcra 
accidit, ubi circulus in punftumfdefinit , evanefcente radio ■ Recls 
quee fuerant tangentcs, remancnt , & jam per illud punclum tran- 
leunt; fcd nullius arcus tangentes funt , cum is arcus elTe defieric . 

144. Ubi confideretur curva gcnita evolutione nodi abeuntis ia 
cufpidem, videtur lecdi continuitas , quce tamen tum etiam fervatur 
omnino. Si nodus figure 1 7 eyolvatur incipiendo a P, ad detcrminanda 
pun&a,ge n it« aflurai debentin tangenribus VA\ IK, FH,CE, VB.OR 
fegmenta aqualia arcubus VP , IVP, FIVP, CF/VP , VCFIVP» 
OVCFIVP . Nodo evanefcente, & abeunte in cufpidem figurc 18, feg- 
tnenta tangentium V A, IK , FH, CE, VB , qua? difTerebant a fe invicera 
per arcus nodi , jam evadunt aequaiia , & fuccedit illi curvc continu» 
curva genita evolutione arcns VP carpta in P figura? 1 8 , femicirculus, 
& curva genita evolutione arcus FV,adjecla ipfi recla «quali arcui VP, 
quequidem curvc diverfee a circulo naturs funt , & continuitatem 
non fervant . At fi aiTumpto arcu VO aequali VP concipiatur curva 
gcnita evolutione incipiente in O per OVCFIVP , & in fingulis genitis 
«oncipiantur terni arcus , inilla, intercepti punfrlo V» & tangen- 
te VA', tangente VA\ & tangente VB, tangente VB, & tangenteOR, 
in hac punclo 0,& tangcnte VA, tangente VA,& tangente VB\tangeo- 
te VB'& tangente VS, momento, quo cnfpis efTorrnatur, & cocunt tan- 
gent-s V A, VA*, ac tangcntes VB , VBV continuantnr inter fe priores 
t>ini»bini medii interfe, poftremi bini inter fe, & primi illi duo effor. 
xnant curvam continuam genitam filo evoluto in fig. 18 ex VP , & ad- 
voluto VP , ut in cycloide ficri foleC, qus ita generat fe ipfam , fe- 
«ondi integrum circulum, tertii curvam continuam genitam oppofita 
«vo'utione,& advolutionearcuum VP, VO, facla cum additione in V» 
jreclar ipfis squali • Ante eam transformationem arcns illi binarum 
«urvarum continuarum acccdunt ad arcus continuos trium , inquaa 
illse definunt , & ad (e ultra quofcumque liraites, acne curvatura mu- 
«etur per faltum.circulus ille remanet utrinfque novse curvc ofc u la cor, 
t]uae omnia admodum facile demonftrantur . In omnibus hujus generis 
•afibus trajasfornatiooc continuau a dum permutantur grcus locorura 
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Geometricorum,& alii cnm aliis, a quibus diftabaht, eoojttnguntur, vel 
tfium unicum locum geometrieum erTormant, continuitate ab aliis 
translata ad aiia , quse prius cum aliiscontinuabantur, vel etiam de- 
finunt in bina loca Geometrica a fe inviccra prorfus diftin&a » 8c nullc, 
jara communicatione continuitatis conjun&a , qusedam etiam abrura- 
puntur , fed ita, ut eo moracnto , quo abruptio fit, uniantur , Sc 
tontinuentur linea; coatinu* cum aliis , acpnn&a, rn qulbus conne- 
tiones novsc fiunt , tangentes pcr ea duftss , radii ofculatorum circu- 
loruin , & alia omnia ejufmodi ad fe invicem prius accedant ultra 
quofcunque limites , donec pcnitus coeant • 

1 45. Ubique in rju l :n o di cafibus , incredibilis qncdam elucct Geo* 
metrite induftria in continuitatefervanda , myfteriis etiam quibufdara, 
"ilbi opuseft, in fubfidium vocatis , quibus cvolvendis in quarto ele- 
inentorum tomo operam iterum dabimus ; fl-J ad rcm pro digriitate 
:ra6tandara integra volumirm nequaquam fuflicerent. Diximus autem 
Gcometria; induftriam elucerc . Nara figuras , quas efruftis focorum 
fiinplictum , nobis nos efformamus, continnrtatera non fervant . Sed 
ea frufta tta terminata Georaetria, noo agnofctt ; unde fic , ut proprie- 
;ates geherales , qucc ejufraodi raultilaterii figuris conveni unt , fern- 
>ertraduci pofTmt ad multilatera* alias , in quibttl uni interfe&ioni # 
intcr bina loca GeomeU-ica alia qocvis fubfti tui tur , & ubi latus ab 
ana ad afiam tendit, ve! nna dire&ione ex parte fioita , • vol oppofita 
etiam tranfgreflb Infinito , fi crura infinita occvrant . $ed hic iterura 
immenfa fe orTerrct feges nunquamfatis refecanda , Scderaetenda» 

146. Simile quid accidit, ubi nos tpfi Gcometrise vim inferimus , 
& contra ejus nawtram imus , couttnustioae, qnam ipfa requirit, tur- 
bata . & interrupta , qno c»fu pereuntinterempta? Geometricss quan- 
titates , violata illarum natura. Sic in fig.22 , nbi refta perpendlcn- 
laris a J A 3 mota continuo excurrit pcr R2, R j , R4 , ordinatae R2 Pa# 
Rj Pj delata ad finitara magnitndinem R$E intereunt, & abeunt in 
imagin trias , reclamante Gcometria , que requirit progreffum pnn- 
€t PaabarcuIE, adEH, & Pj ab Hfi ad EI » St reftam perpcndicti- 
larcm fruftra revocat , ut ofcillet ab una tangente ad aliam , cujus 
progretTu in defperationem a6la quantitatem abruptam quodammodo 
velut interimit . Idcirco tranfitus a ftatu reali ad imaginarium fit ferri- 
per btnarum quantitatum fimul,(binae enim funt revera etiara Pa Par\ 
& P2*P2 , quarum akera fuccederet alteri in punctorum PP* proeref- 
f u ) , utfint qu« fibi mutuo fervataContinuitate poffint fuccedere * 
f«t quidem is v^lut intcritus , quod etiam in illa difTertatione tertit 
tomi noftri notavimus, femper fit ita, ut acceflus illarum binarura 
quanrtatum ad fe invicem ahte coitum fiat , vel au£U velocitate re* 
fpe&iva in infiiitum , vel imminuta , ut animantium etiam mo*s jam 
fervore nimio iA&bribjtf,, .accidit» jara languore quodam in fcnili r<- 
folutioac. i * *47« Sal - 
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147. Saltum etiam in angulo diametri cum peripheria fnevnlunl 
aliqui , cum angulus acutus eo minor ad reclum majorem tranfeat» 
nec tamen unquam ssqualis fiat . Sed hcc difficukas evanefcit , ex iis» 
qux diximus num.8 $ , cum anguli mixtilinei fpecie differant a refti- 
lineis, & continuitas haberi debeat inter ea , quac fpecie non diffe- 
runt. Sunt & in Mechanica faltus quidam, qui oriuntar e fuppofi- 
tionibus faltum mvolventibus , qnas nos quidem idcirco impoflibilear 
arbitramur. Ejufmodi faltum quemdam in punclo extra fphaerican» 
fuperficiem fito , & attraclo in omnia ejus punfta in ratione recipro- 
ca duplicata didantiarum , vel ita attraclo in centrum quoddam , 8c 
primoquidem tranfverfim projeclo , tum Iibere dcmiflb proje&ione 
evanefcente , notavimus contra Eulerum in Diflertatione de motn 
«orporis attra&i in centrum virium ea Iege , & alius fimilis faltus ob»«- 
nit Eulero notance in Mechanica , ubi vi decrefcente in ratione reci- 
proca triplicata diftantiariim punflum defcribit fpiralem logaritmU 
cam» inquocafu poftfinitum tempus deberetillud punclum adveni- 
re ad centrum, & deinde aut nullibt effe , ut ipfe cenfet.aut in infinitia 
pun^is fimul , utnos ex natura ejus fpiralis videmur nobis probare 
poffe, atque alia pariter, 8c faltuum genera, & abfurda habentur 
plurima , ubi viccs imminucis diflantiis excrefcant in infinitum ■ & at« 
tracli vc fint ; quas nos , ot jam innuemus , in Natura nequaquam ad- 
mittimus , qui vires in minimis diftantiis volumus repulfivas , ut nihil 
ufquam inNatuca infinitum evadat . Iis omnibus illnftrandis vixin- 
tegra volumina fatia effent . Verum in iis ipfts caflbus , ubicumque de 
finitis quantitatibus agitur , Geometria, Mechanica, Facultates omnet 
legemContinuitatis ubique nobisobjiciuut . 

148 Sunt quidem nonnulla , quoe in finitis etiam magnitudinibut 
▼ident.ur faltum requirere, & induclionem turbare , qns ad binae 
claffes generaliter reducuntur . Primi gcneris funt ca , in quibus noa 
perfaitum affumimus magnitudines quafdam , intermediis omiflls , 
non , quod non adfint; fed quod in ufu vutgari non eodem nomine 
appellari foleant , velquod ad n^ ,r :'?"pertineant . Secundi generif 
funt ea , in quibus mutatio fit tempufculo perquam exiguo , quod fub 
fenfum vix 1 aut ne v i x quidem cadat . 

149. Ad primum genus reducnntur ipf« etiam difcretg quantita- 
tes, nimirum numeri . Numeros dicimus unitatum aggregata, & 
fere alios numeros vulgus nequaquam confiderat , nec aliis nameri» 
dedimus nomcn , nifi iis , qui ex continua unitatis additione fiunt . Ii 
faltu quodam procedunt, quia nos intermedias quantitatesomittimus, 
nimirumomnes numeros furdos , &fra$os, qui hiatum interbinos 
numeros quofcumque proximos fupplent omnem , neqne enim ulla cft 
«"iftantia utcumque parva infe determinata ejufdem numeri frafti, 
y«J furdi a quovis numero integro , qua minor in aliquo alio fraclo » 
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vcl furdo non habeatur . Si concipiaatur omnia , qutt haberi poflbnt 
numerorum nomiaa , five per fracliooes fpurias fiant , five per radi- 
calium cxprefsiones , five per alia figoa in trafcendeataliter irratio- 
nalibus , feries iniisetiam continua habebUur ; & quidem quidquid 
in Geometria fit per lineas nobiscognitas idem in Algepra (iaita , vei 
infiaitefimali preftatur per fymbola, & figaa . 

150. Eodem pertineat qussdam, in quibus quantiCas confidera- 
tioni fuppofita habeC principium , & finem , acafiumimus biaas ma- 
gnitudines, quarum ioitia a fe invicem , &finesafc invicem certo 
intervaiio diftanC intermediis omifsis , quo in genere facilius erramus, 
fi finis primae cum pofterioris initio commuois fit . Sit io fig.2S curva 
qtiaevis MN axe AB. Aflumptis biois axis partibus C(£, QE , & 
ereftis ordioatis CD , QP, EF, area PQEF videtur immediate lucce- 
dere arex DCQP , aquaCamen differc per dirfereotiam aliquam fini- 
tam , quss inveniretur abfcifsis ex QP» EF recl s asqualibus CD, QP , 
& appiicato ad earum vertices arcu DP. MoCatur igitur illa magnitu- 
perfaltum. 6a ditticultas facile folvitur notaodo , continuam fericm 
haberi debere inter c%« quorum initia , & fines motq continuo excur- 
ruot , non ioCer ea quorum ioitia inter ftj , & fioei ioter fe aliqua 
determioata diftaotia diftaot . Si hasc accipimus , nos accipimus bi- 
nos feriei cootioua? terminos omiflis iotermediis : intermedii autem 
ipfi facile habentur , divideodo certa quadam lege diftaotiam inter bi- 
na initia, Sc binos fines . In cafu expofito fi concipiatur, re&am cq mo- 
tu continuo cum fuis ordinatis cd , qp progredi a pofitione CQ^ ad 
pofitionem QE , area dcqp a magottudioe DCQP ad magnitudinem 
FQEF tranfibit per omnes intermedias fine ullo faltu , quod idero 
cootiogeret , fi deberet deveoire ad aliquam , cujus priocipium difta- 
ret etiam utcumque a fioe prioris QP, & interea ipfa cq cootioua qua- 
vis mutatiooe mutaretur, dummodo abeuote cd io illius pofterioris 
ioitium, abiret qp io ejus finem . Data cnrva MN , datis exCremis 
binis areis , quts femper per deCerminaCam aliquam difTereoCiam a fe 
invicem different , daca magniCudine cujufvis inCermedix , fempef 
Geomecrs tnvenire pocerunc Jocum illius cq , qui ejus magnicudinit 
aream exhibeae . 

151. fiina ejufmodi exempla proferemus ex Phyfica . Dies tam a 
Solis occafu ad SoJis occafum , quam a Meridie ad Meridiem compu- 
taCa non eft femper ejufdern magoitudlais , fedaliis anni temporibus, 
alia , licectnssqualicas prior pofteriore fit mioor , atque inde fic , ut 
horologia , qn* Aftronomis, 3c univerfie fere Europss communia funt, 
cum Icalicis Horologiis , & qucvis horologia cum Sole accurate co- 
lisrere oon pofsiot , fi motum asquabilein habeaot . CoocipiaoCur 
biot dies concignt , qui differant a fe invicem per 10 minuta fecunda 
Vidctur fieri ftJtus ; traafitur cnim a pr imo gd fccuadum , fioe tranfi- 
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tu per inttrmedioi • Refponfio ad difficuleatem paict , cx ns , qvm 
clifta fimt- Initium fecundee diei dirtat ab initio diei primse , & finis a 
fine per determinatam diftantiam . Invenientur intermedia» fi illa irv- 
tervalla dividantttr in aliqua ratione, ntinitia continno excurrant » 
&fines itidem continuo . Id fiet fi confiderentur dies omnei , qui per- 
tinent ad loca poiita fub eodem parallelo verfus Occidentem , donec 
ad noftrum locum , Orbe tcrrarum perluftrato , redeatur . Singula 
illa loca fuos dies habent » qui feriem continuam conftituunt incipien- 
,em in primo noftrodie» definentem infecundo. fn his intermediis 
diebus omnes magnitudincs intcrmedias inveniemus, fine ullo faltu» 
qui quidem itidem appellantur dies . Nos tamen eos , qui ad nos non 
pertinent, confiderare non folemus . Sunt & alii intermedii termini . 
qui ad noa pertincnt, fed qui aduuc confiderari non folent. Divifo 
utroque die in horai , & minuta » iotervalla temporum a quavis hora 
primas diei ad quamvis fecundc conftituunt itidem feriem intervallo- 
rum continnam, ut ab hora prima prime diei » ad horam primam 
fccunda: , a primo quadrante primse hora; illius ad primnm firima: hu^ 
jiis , & ita porro . H«c intervalia mutatione continna tendunt a pri- 
mo die ad fecundum . In ufu communi non folent appellari dies , ap± 
pellantur tamen aliquando; nam diceretur, integros dccem diei in- 
fumpfifTe, qui infumerct tempns a fexta hora primar ad fcxtam diei 
andecirmt« 

ija. Alterum exemplum hoic admodnm ftmile in ofcillationihus 
penaulorum haberi poteft . Secunda ofcillatio a prima differt ali- 
qnando pcr plures digitos . At fi prima , & fecunda in eumdem quem- 
vis partium numernm fecetur, & afiumantnr arcus incercepti inter 
fimiles fe&iones , conftitnent feriem confinnam magnitudinnm , qua- 
rum initia » 8c fine* motu continuo excurrent ah initio » & fine prio- 
ris ofcillationis ad initium, & finem f_eundae . In utroqae c&fu , 8c 
In aliia tjufmodt eodem pa61o fe res habet , ac in ilia area dcqp fi- 
gurx 2$. 

ic$." Secunda claflis eft quantitatum , in quibus tempore per- 
gnan) exigno, & infenfihili fiunt mutationes ingentes . Hujufmodi 
cft explofio tormenti bellici > qute videtnr fieri momento temporis 
vix admoto igne. Et tamen certumeft» deberc accendi particulas 
alias poft aiias » dilatari aerem , qnod motum localcm , adeoqne tem- 
pus con tinuura poftnlat » ac globnm per omnes vclocitatnm gradus 
aqniete accelerari. Pariter emiflio luminis drlati ad noftros oculos 
a Corpore lucido» videtar fieri momento tcmporis , at phcenomena 
Saffllitum Jovis, & annuar Fixarum aberrationes oftendunt fieri pro- 
pagationem tempore fucceflivo , qno nimirnm luX aSole ad nos fere 
ccntum milliariornm millia femiquadrante horac percurrat . Pariter 
fi Iamina eiaftica vi ingentij>cajdiea# & nonnihil comorcfla globum 
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habeat contiguum , ubi ealibera fibi relinqnitur , momento temporij 
videtur globo celeritatcm determioatam quandam , & ingentem tri- 
buere, & tamen in eo etiamcafu, cerriflimum eft apud omnes Me- 
chanicos globum breviflimo quidem tempore , fed tamen aliquo , per 
omnes gradus accclcrari . Ejufmodi pariter funt fcxcenta alia , intec 
qux bina , qtiae in contrarium adduci folent, & tamen optime cum 
continuitatis lege componunf.ur , vel eam etiam confirmant fe- 
ligcmus . 

154. Eorumprimumfit reflexio , & refra&io luminis , quam di- 
cunt fleri in unico puntto , in appulfu radii ad novam fuperflciem , 
ubi in reflexione tota celeritas perpendicularis fuperficiei momento 
temporis extinguatur inprimocafu, producla aequali oppofita, in 
fecundo inutetur per faltum . Verum inflexionem iJIam non fieri per 
faltum inpun&o, fed pcr curvaturam quandam continuam , patet 
ex a&ione mutua inter lumen , & corpora , quae conftat ex diffra- 
fMone anoftro P. Grimaldo dete&a , quafit, utradius in quadam 
rfiltantia ab ea fuperficie intorqneri iocipiat , mutata ab ea aclione 
velocitate perpendiculari peromnes intermedios gradus . Et quidem 
lumen non reflecli ob impaclum in fuperficiem conftat , tura ex aliia 
multis, quae Newtonus in Optica coogeflit , tum exeo, quod quae- 
vis fuperficies, ut vitri , quae nobis quidem videtur leviflima, afpe- 
ritates habet , & fulcos induclos ab illo ipfo pulvifculo , quo poJiun- 
tur vitra, quie afperitates refpeclu. partic.larum luminis ingente» 
turbarent reflexionem ortam ab impaclu , & Iucem quaquaverfum 
difTundcrcnt . Eae autem afperitates nihil prorfus obfunt reflexioni 
ortae a vi repulfiva agente in aliqua diftantia . 

lej. Si enim P fit particula luminis in fig.a6*,IEKF fphaera,ad quam 
fenfibilis aflio corporum in Iumen extenditur, Afi fuperficies bina me- 
dta dirimens ; donec illa fphssra eft tota in priore medio , radius ex 
omnibus partibus aqualiter attraftus, vel repnlfus, refta pergit. 
Ubi ea fphjera jam novum medium fubire cepit , intra quod fit ejua 
fegmcntum CKD , acYionum tnaequalitas incipit. Si enim GH diftet 
a centro aeque, ac CD , fegmenta GEPFH , CEPFD, aequalia , Sc 
ejufJem medii aequaliter agent in particulam P , fegmenta GIH , CKD 
diverforum mediorum incqualiter. Hinc habebitur vis qussdam ac- 
cedendi ad planum AB , velrecedendi , & ea vi incurvabitur femita, 
quss ubi ob vim repulfivam obvenerit parallela fuperficiei AB , curfum 
refleclet, & defcribet arcum prorfus fimilem prsscedenti , & definentem 
ad fenfum in reftam ad partes N fimilem illi , per quam advenerat 
exparteM. Si fupcrficies CD , fuerit inaequalis , &afpera, fed inae- 
qualitates fuerint perquam exiguss refpeciu totius illius fpherss , Sc 
cjus fegmenti CKD , nulla fenfibilis turbatio fiet orbitssMPN, cum 
vig pendeat ab omnibus particolia fijif iatra. fcgmcntmn CKD , non 
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a fola prima fuperficle . Turbatio autem maxima » & Jumfnis dffperfi» 
habetur , ubi afperitates majorea fint . Idem ibi accidit > quod in Tel- 
lure montibus > & vallibus afpera . Gravia libere proje&a Paraboiat 
defcribunt> feclufa aeris refiftentia , quienollara feufibilent turbatio- 
nem pationtor ab afperitate idcirco , quod gravitas pendet a tota 
Telluris raalfa > refpe&u cujus montes funt infenfibiles> non a fola fu- 
perficie . At fi globorum copia in Terram fimul incurreret, & omnis 
abeffet gravitas > ac Tcrrie ipfius fuperficies effet elaflica > reflecleren- 
tor omnes ii globi diverfiflirais directionibus deteinnioatis a planis , in 
qute finguli incurrerent > ac difpergerentur . 

I $6, Secundum exemplum fumatur ab aqua> qu* effluit ex aliquo 
vafe > quam dicunt > fi foramen fiat fub altitudine aliqua > ftatim 
cgredi cum veiocitate illa > quam acquireret in defcenfu per altitu- 
dincm ipfam ; ac proinde contendunt evincere illud , totain illatn ve- 
Jocitatem momento temporis generari . Atineo caftt quamplurimi 
melioris notie Mechanici diferte affirmant fe putare > illam ipfam velo- 
citatem acquiri paullatim non totam momcnto temporis , quo pofi- 
to, omnis dimcultas evanefcit . Verum eam difficultatem nulla effe 
vi prsditam pro demonftranda lefione continuitatis , & faltu , no- 
bis quidem evidentiffimum eft > atque id ipfum dupiici via evincimus . 
Frirao quidem evidens eft > aquara non pofle egredi cum velocitate 
majore ea , cum qua aufertur obftaculum illud , quo foramen obftrue- 
batur . Hujus remotio pendet a velocitate > qoam ipfi manus remo- 
vens imprimit , quam velocitatem , videbimus paullo infra imprimi 
per omnes gradus : & qui conteudat illam ipfam remotionem fieri , 
genita in iJIo obftacolo velocitate finita momento temporis > omnioo 
principium petit, nec ullam peculiarem difficultatem affert ex aque 
vcloci tate , qus veJocitatem recedentis obftacuii fuperare noo poteft . 

1 $7. A t dices > qoid fi Deus momento temporis obftaculum ipfum 
deftruat > & foramen aperiat ? In primis refpondebimus> nos Mc in- 
duflionem efTormarc exiis> qu* in Natura contingunj , nonexiis, 
quie contingerent , fi Deos Natura: Ieg*»s violaret . Deinde in eo etiam 
cafu putamus manifefto conftare, veiocitatem acquiri breviflimo qui- 
dem tempore > fed tamen aliquo , & per omnes gradus , prorfus u t 
«ccideret ia globo ingenti vi laminae elaftica; excuffo . Nam vis > qua 
aqua premitur aequivalet toti ponderi columnss, quceamdcm bafim, 
& altitudinem habeat > cum quo pondere cquiJibratur , in vafe aequo 
lato , $ cui aequivalet , ut facile demonftratur in ceteris vaforum fi- 
guris . Compreflionem illam cenfemus admovere ad fe inviccm parti- 
cuias aqueper fpatium infenfibile quidem > fed tale , ut vis repulfiva 
acquatur iJIi ponderi > cui > & omnino proportionalis invenitur > cum 
Jnveniatur proportionalis altirudini aqua: fuperioris . Eam vim fufli- 
Het, vif repulfiva lateris vafis. Latere momento temporis aperto, 
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vls ea prlmas particulas accclerat , donec a confeqacntibus recedant 
per omne fpatium , in quo vis repuldva agit. Porro idcirco acqui - 
riturvelocitas , quae fit ut radixquadrata altitudinis , quia ubi vires 
io aliqua ratione conftanti interfe agunt perfpatia acqualia , acqui- 
runtur velocitates fubduplicatas virium ob id ipfum , quod vires tem- 
- pufculis tequalibus acquirunt velocit^tes proportionales fibi , & tem- 
pori , tempufcula autem , ubi majore vi jam velocitasraajor acquiri- 
tur> in fingulis fpatiolis breviora funt , undefit, ut celeritas minus 
augeatur, quam vis . Ea «conomia tempus fupponit , &omnes ma- 
gnitudinum gradus intermcdios . Quare cx ipfo illo effeclu habetur 
maxima prxfumptio pro fuccefsiva ejufmodi generatione . Saltem il- 
lud nobis eft cvidens , nullo pa&o demonftrari pofle , non hoc potik 
fimum pafto rem accidere , & ipfa indutlio , fi nihil aliud haberemus, 
cogcret hoc paclo conciliare fecum hoc phaenomenum , juxta ea qum 
diximus num.134. 

158. Expofita, & comprobataLegcContinuitatis, ac folutis iis, 
quajcontra ipfam obiici folent , aut poflunt , reliquumeft, ut occa- 
fione folvendi oppofitionem aliam , quae fieri folct excollifione cor- 
porum , aperiamus Theories noftra: ortum , & eam ex ipfa Lege Conti- 
nuitatis dcmonftrcmus . Conftitueramus quidem initio hujits diflerta- 
tionis , de cadcm Theoria pluribus agere > at excrefccnte jam nimium 
diflerfatione ipfa » id argumentum alteri diflertationi , vel aliis plu- 
ribus rcfervare cogimur, & quidcm multa , qucc ad ipfam pertinent 
dedimus in differtatione de Viribus Vivjs , multo plura initio fecunda? 
partis diflertationis de lumine ; adhuc autem plura pcr hofce ipfos dies 
a P. Carolo Benvenuto doftifiimo e Noftra Societate viroCquino- 
ftram in hac re mentem optime noyit)in diflertationc publicoe di- 
fputationi proponenda brcvi in Semlnario Romano , potiflimum quse 
pertinent ad ipfara theoriam virium illuftrandam , & ejus ufum per 
univerfam Phyficam latiflime patentem ab ipfo multo diligcntius ex- 
culta, & perpolita publici juris fiirnt . Quamobrem fumma tantum- 
modo capita theorite ipfius h\c attingemus, & eaexhacipfa conti- 
nuitatis lege demonftrabimus , qua fcmel admifla*, videturnobis tam 
evidenter deduci theoria omnis , ut nihil praeter meras cavillationes , 
adinfirmandam dedu&ionem produci poflit . 

159. Sunt autera haec fumma theoriae noftrae capita . Primo qui- 
dem corpora ad immcdiatum contaflum nunquam devenire, fed in 
minimis diftantiis habere determinationem quamdam recedendi a fc 
invicem , quam appellamus vim repulfivam , quae diftantiis in infini- 
tum imminutis , augeatur ultra quofcumque limitcs ita , ut fit par 
cxtinguend.TC cuilibet yelocitati , utcumque magnae, auclis diflantiis 
minuatur, donec pcnitus evancfcat , tum tranfeat in dcterminatio- 
ncm accedfndi> five vim attrattivam • quoe primo augeatur, tum 

K dccre- 



Digitized by Google 



( LXXIV. ) 

decrefcat , Sc in repul ivam iterum tranfeat , idque per milltiS vice» 
inexiguis diftantiis , donec deutum in majoribus diftaotiis evadat ad 
feofum reciproca duplicata diftantiarum» atque id juxta conftaotem 
legera ordinatarum ad curvam quamdam continuam , & fimplicem, 
quss in ipfa abfciflarum diftantias refercntium origine afymptotum 
habeat parallelam ordinatis ipfis , tum axem in plurimis fecet pun£lis 
hinc * & inde finoata , ac demum ex pahe axis oppofita priori afym- 
ptotico cruri , crus aliud habeat afymptoticum , exiftente afympto- 
to ipfo axe > & accedente cruris forma quamproxime ad formam 
cruris HyperboJs; habentis ordinatas ill ratione reciproca duplicata 
diftantiarom . Inde colligimus materiam conftare ex ponclis prorfus 
indivifibilibus , a fcinvicem aliquo finito intervallo diflantibus, & fo- 
liditatem, ac cohjcfionem repetimus a diftantia limitis inter repulfio- 
nem in minori diftantia, attra&ionem in majori ; adeoqui- foliditatem» 
€i extenfionem mathematico continuam nequaquam admittimus . 

160. Ukc noftra? theoriac fumma ; en cjofl dcduclionem a legc 
Continuitatis . Concipiamus bina Corpora delata in eamdem pla- 
gam , quorum primum habeat velocitatis gradus fex , fecundum vero 
duodeciin. Ubi hoc fjcundum aflequitur illud primum , deberet , fi 
Utrumque eflet omntno dorum , in ipfo momento tcmporis, in quo 
conta&us fit, fieri mutatio velocitatis perfaltum vel inaltero, vcl 
potius in utroque . Id quidem evidentiflimum cft , fi corpora compe- 
netrari non pofibnt , ut revera non poflunt juxta num.134 , nam iliud 
fecundum ultra illud primum ferretur , & in ejus Jocum fuccederct , 
fi pcrgeret quovis utcumque exiguo tempufculo moveri cum veloci- 
tate majore . Id fane fatentur omnes , fed duplici via occurrunt difli- 
culuti . Sunt qui corpora admittunt ettam dura , cujufmodi faltem 
prima materiflB clementa Newtonus etiam admifit, qui perfe&e foli- 

voluit ita, ut eorum partes contiouo contaclu cohosrere poflent 
per attraclionem . Hi faltom a Natura exdudendum efle non putant» 
inter quoS Mac Laurinus inprimis , nihil abfurdi in ipfo faltu agnofcit. 
At hornm fententiam tota hacc diflertatio enervat. Alii , ut Leibni- 
tiani in primis omnes * e Natura rejiciuot omne corporom dororum 
genus , & idcirco , dicunt , mollia efle omnia corpora * vel elaftica , 
Ut nimirum paUllatim partes introcedant , & dum figura mutatur, ve- 
locitatis difcrimen gradatim juxta Contrauitatis legem elidatur . 

f6i. At haec rcfponftofaltum quidem tollita totis Corporttift maf- 
fis , non a primis fuperficiebus , qua fe contingunt , & in quibus vis 
impenetrabilitatts exeritur . In primis illud ipfum ab ejufmodi refpon- 
fione nos removeret , quodfi in ipfis elafticis corporibus nullss par- 
ticul.i s utcumquc cxiguas prorfus foiidas admittamus , agnofcenda fit 
divifio a&ualis materiac in infinitum fine ullo limite ita , ut nulli pa- 
tietes ibi fiot ultimi , qui vacuo , & configoratiooe ad elafticitatem ne- 
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ceflana omnioo careant, quod quam multa fnfiai ti myfterit » & ver« 
etiam abfurda > fecuoi trahat > ex iis , quaefupra de Infinito diximus* 
fatis patet. Sedeo oniiflb > corpus quodcumque , utcumque habeat 
particulat io infinitum divifas , omnino fuperficies habet extremas • 
quc fi ad contaclum deveoitur, fe iinmediate contingant , Hujufmodi 
fuperficics funt reales corporum termini indivifibiles > juxta num. 1 6 , 
nec dici poteft pro fuperficiebus haberi pofle folida quaedam infinite 
parva crafsitudine prssdita , nam & infinitefimas quantjtates in fe ipfi» 
determinatas nullas efle , demonftrsvimns num.8o , & fi fiat > eorum 
interiores partes ad limitem extremum > adeoque ad fuperficiem per« 
tinere omnino non poflunt . Nec aliud eft comprefsio corporis figuram 
immutantis* nifiaccefsio extremarum fuperficierum ad fe iovicem • 
quod in Diflertatione de Viribus Vivis fatis luculcnter oftendimu» 
adje&o etiam fchemate > quod modnm comprefsionis exhiberet > con* 
fiftentis in eo > quod priecedentis fuperficiei velocitate minore exiften- 
te jam> quam confequcotis > earum acceflus habeatur. 

162. Porro fuperficie» illae > in quibus contaclus fieret > deberent 
velocitatem rautare per faltum . si enim prima fuperficies fecondicor- 
poris aliquo tempore divifibili poftea, quam fubUta eft omnis earum 
diilantia> cum poftrema primi corporisad ssqualitatem reducitur,erit 
aliquod momentum pofterius , quo illa habebit veloci tatis gradus 1 1> 
hmc minus adhuc quam 1 1> ut 7, adeoque toto illo ; \ tempore fecun» 
di corporis fuperficies habniflet velocitatem majorem> quam fuperfi- 
ciesprimi, & proinde plus fpatii percnrriflet , quod compenetratio- 
nem aliquarum corporis particularum induceret . 

16;. Evidens igitur eft Jaltnmin ipfis fuperficiebus > falva impe» 
netrabilitateevitari nonpofle, fi cum illo velocitatum difcrimine «4 
contactum devenitur, adeoque debent omnino» ante quam deve» 
niatur ad conta&um , mutari paullatim , & per gradus velocitates illes 
corporum , retardata altera, altera accelerata . Quaredebet habe- 
ri caufa, qutecumque eafit. qo* retardationem , & accelerationein 
inducat, quas quoniam mutat ftatum corporum in ordine ad determi- 
nationem motus , & quietis , dicenda erit vis , & qnoniam tendtt ad 
removendnm alterum corpusab altero , dicenda erit visrepulfiva, 
qno nomine intelligenda erit determinatio , qoam habebit , qucvis 
materia? particola recedendi ab alia qoavis particula , dum ad cam ac- 
cedere cogitur etiam ante contaclum . Ea autem determinatio fine 
«cltoae indiftans, 8c fine ollo tmpulfu , poterit haberi vel innatort 
ipfa materi» requirentis receflom illum fub conditione illius determi- 
natae diftantias ab alia materia , vel per Jibcram legem Dei fancienti» 
eum receflum in illa diftaotia , qoo otroqoe modo etiam vis artrafti va 
in majoribus diftantiis ab ipfis diftantiis pendens seque bene txplicart 
poteft fine ulJa a&ione in diftans y & fine uJlo impulfu . Idea ejufaiodi 
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detcrminationis Jiftincliflima eft , & clarifllma . Miramur antem tan«> 
tam difficultatem apud nonnullos haberi in admittenda hujufmodi de- 
tcrminatione aflumente pro conditioae certam diftantiam , cum ii. 
omnes admittantfimilem prorfus determinationem muundi ftatum , 
ubi diftantia fit nulla, ortam ex impenetrabilitate , quam cenftnt agere 
in immediato contaclu. Num eft captu facilior, prarjudiciis fepofitis, 
detcrminatio five a materiae natura profluens , fivc a lihera Dei vo- 
voluntate, aflumens pro conditione potius diftantiain zero > quant 
diftantiam determinatam quamcumque? 

164. Porro ea vis repulfiva imminutis diftantiis in infinltnm debet 
augeri in infinitum ita , ut fit par extinguendae cuilibet velocitati ut« 
cumque magns . Si enim in uno cafu , ut in allato j extingueretur di- 
fcrimen vclocitatis in ipfo contaclu; ubi in alio cafu corpus fecundum 
majori velocitate praeditum effet , debcret pervenire ad conuclum , 
ante, quam totum difcrimen velocitatum extingucrefur ; videmua 
enim , vires omnes breviori tempore minorem velocitatcm gignerc» 
vel extinguere , & majori differenti» velocitatis refponderet tcmpns 
brcvius ufque ad contaftum . Quare ne in pofteriore cafu habcatur 
in ipfo contatlu differentia velocitatum , & fakus, debet in priore 
cxtingui totum difcrimcn ante , quam ad contaclum immrdiatum de- 
veniatur, ut nimirum in pofteriore cafu , per vim rcpulfivam in ul- 
teriore illo acccflu excrcitam majusillud difcrimcn extinguatur to- 
tum . Cumque idem difcurfus redeat pro quavis utcumque magna 
velocitatum differentia , patet, ejufmodi debere efle vim repulfivam > 
ut corpora nunquam ad immediatum conta&um deveniant, & ipfa fiC 
par extinguendas* velocitati utcumque magnae , adeoque ut imminu- 
tis in infinitum diftantiis excrcfcat ultra quofcumque limites ininfi- 
nitum, atque ita excrefcat , nt recla ipfiproportionalis dufta in re- 
ctam exprimentem diftantias defcribat aream infinitam Q cum nimtrui* 
illi areaein Mechanica demonftretur proportionale quadratum veloci- 
tatis genitae , vel deftruclae ) ad quam areae infinitatem requiritur , 
tit vis decrefcat non minus , quam in fimplici ratione diftantix ; nam 
ea ratio exhibet Hyperbolam Conicam inter afymptotos habentem 
aream infinieam , & in omni Hyperbolarum familia eae omncs , quae 
ordinatas habentminus crefcentcs » habent aream finitam , qux ha- 
bent magis crefcentes, habent ipfam aream itidem infinities magia 
jnfinitam . 

\6$. Jam vero hinc eruitur , materiam conftare e pnnclis prorfnsi 
indivifibilibus , Scinextenfis, a fe invicem quodam femper interval- 
lo disjunftis . Nam ejufmodi repnlfiva vis , cnm nec relativa fit re- 
late ad noftros fenfus , nec ab aggregati , Sc totius natnra pendeat ■ 
dcbetper num. i j $. tribui omnibus materie particulis . Unde fit , n€ 
auJla pars matcrix cx aliis particulis contiguis conftet > qux nimirum 
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vi illa repulfiva in infinitum aucla debercnt ftfltim afcinvicem difce- 
dere; ac proinde oportet , prJjpae particulac materiae fint omnes fim- 
plices , incompofit*, adcoque indivifibiles, & a fe invicem diftan- 
tes , qux cum nec illam virtualem extenfionem habere poflint , juxta 
num.a6, erunt pticla prorfus indivifibi^* & inextenfa i 

166. Quoniam autem in majoribus diftantiis habetur determina- 
tio acced.ndi adfeinvicem, quod conftat ex generali gravitate a 
Ncvvtono detefta , quac in immenfum protenditur, 8c fcquitur ad 
fenfum rationem reciprocamtduplicatam diftantiamm, ac ex ipfaco- 
haefione cor^orum , cum nimirum anteriorem partem addticlam po- 
fterior confequatur ; patet vim illam repulfivam, quae minutis in in- 
finitum diftantiis crefcit in infinitum, adeoqtie iis auclis decrcfcit > 
alicubi ita decrefcere , ut evanefcat , ac deinde direclione mutata , 
ut curvarum ordinatis faepc accidere vidimus num. 112, in attra&i- 
vam migret ,ubi habebitur neceflario limes quidam inter rcpulfionem, 
& attraftionem , in cujus limitis diftantia fi ponantur bina pun&a 
materiae , quiefcent, nulla vi attrafta , nulla repulfa , at ea diftantia 
utcumque tmminuta , agente jam vi repulfiva conabuntur recederea 
fe invicem, ea auela , adeoquc agcnte jam vi attrafliva , conabun- 
tur acccdcre ad feinvicem; unde fiet , ut in eadiftantia conftituta » 
eam tueri conentur, & altcro verfus alterum prom^to , hoc poftenus 
cogatur progredi , illo tra&o verfus partcs oppofitas , hoc ipfum 
cogatur confequi , co«anti autem alterum ad alterum adducere , vel 
alterum ab altero abducere , refiftant , in quibus phxnoinenis confiftis 
tota cohaefionis , & foliditatis notio , quam pcr fenfus acquirere pof- 
fumus; quamobrem ejufinodi limites dicimus limitti cobajioais . 

167. Porro ejufmodi limitis , five tranfitus a vi repulfiva in mi- 
noribus diftantiis ad atraclivam in majoribus» imagincm fenfibilem 
habemus in elaftica forcipe , qua per hyemem carbones accenfos tra- 
ftamus, cuj js cufpides fi plus aequo admoveantur , determinantur ad 
mutuum receffum, fi plus aequo removeantur ad acceflum . Sed & alte- 
rius generis limites admitti debent , in quibus ab attraclione ad re- 
pulfionem , auftis diftantiis fiat tranfitus , cum videamus aquae par- 
ticulas cohaerentcs , adcoque in priore limite pofitas , abire deinde in 
vapores , quorum particula: maxima vi a fe invicem conentur recede- 
re , inquihus proinde Sc repulfioni in minimis diftantiis attra&io ia 
paullo majoribus, & iterum in aliis majoribus repulfio, ac itcrum in 
maximis, in quibus mutua gravitas agit, attraelio fuccedat . Quin 
immo plarimos effe hujufmodi tranfitus , Sc limites , conftat ex eo 
ipfo , quod multa corpora poft iteratas comprefliones in refpe&rva 
quicte perfeverent , novos nimirum , & propiorcs cohaefionis limites 
afiecuta . Hoc autem fecundum limitum genas a prioreillo plurimum 
differt, cum bina puucla, i a ejus limitis diftantia, coaftituta quiefcant, 
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fed utcumque parum ea immutata , cogantur ab et magis reeedere >" 
cum nimirum » imminuta diftantia , habeatur vig attra&iva , quc 
ipfam adhuc magis imminuat, eadem**cla agat repulfio, quac ipfam 
augeat adhuc magis . 

168. Porrb hujufmodi virium alternationes & tranfitus ctiam 
Nevvtonus admifit in Qucftionibus Opticis fub finem , iicet ipfein mi, 
nimis deinde diftantiis attraclionem ultimam voluerit , & contaftum B 
non repulfioncm , Tranfitui autem ipfos explicat exemplo quantita- 
tum pofitivarum , &negativarum inAlgefra, cum in Mechanica ne- 
cefle e(Te cenfeat, ubi visattra&iva deGnit , incipere vim repulfivam,' 
ut in Algebra ubi quantitates pofitivc definunt , debeant incipere 
negativx . Verum ibi notandum illud , quod & in noftra Algebra fe- 
cundo Elcmentorum noftrorum tomo demonftravimus , &eruiturex 
iis , qux di&a funt num.i 19 : non efle verum, eo ipfo, quod aliqua 
quantitas pofitivaefle definit , neceflario in negativam migrare de- 
bere , & viceverfa ; cum nimirum aliquando pofl acceflum ad nihilum 
retro etiam quantttas rcdeat , nec ipfum tranfgrediatur . £ft autem 
gcneralis regula, in iis etiam , qux in ipfa Algebra noftra demon- 
ftravimus , ex qua regula cognofci poflic , an per nihilum tranfire de- 
beat quantitas ipfa , an inde regredi . Nimirum fi ubi ad nihilum 
devenit, ejus magnitudo decrefcat in ratione , quc fit eadem accu- 
rate, vel infinities proxime , quam habet aliqua potentta impar dt- 
ftantix ab ipfo nihilo , tranfiiiet ; fi fn ratione , quam habet aliqua po- 
tentiapar, regredietur . Mutata enim diftantia a nihilo , & abeunte 
nltra ipfum , ejus potentic impares mutantur etiam ipfx e pofitivis iti 
negativas, vel viceverfa, pares uianent ; adeoque idem formulx al- 
gebraicx , vel quantitati cuivis eam rationem habenti debet evenire. 
quod itidem in Geometria fervatur fanc^jfltme , ut nimirum curva linea 
ad axem delata debeat ipfum fecare, & tranfgredi mutata dire&ione 
ordinatarum , vcl contingere , & regredi ipfa fervata , pront ordina- 
tec ipfx fueriut ibi accurate , vel in infinitum proxime in ratione po- 
Untic cujufpiam gradus imparis , vel paris fuc diftantic a pun&o UIo» 
in quo ad nihilum deveniunc , & evanefcunt . 

169. Inde autem confequitur, vim hoc modo traduftam perni-, 
hilum, & jam abeuntem in attraclivam , jam iterum in repulfivam 
non efle vim quamdam multiplicem & , indigentem pluribus caufis , 
quam fi tantummodo attraclivaeflet.Simpliciflima cjus lexerit, five 
femper negativa , five e poficiva in negativam migret , & ipfa ejus na- 
tura requiret tranfitus illos , fi ejufmodi fit , ut alicubi prope loca , 
in quibus evanefcit, feqnatur rationem illam potentic imparis potius» 
quam paris . Poterit ea per fimpliciflimam etiam Algebraicam forma- 
lam exprimi , cujus valor imminuto valore vartabilis diftantiam rcfe- 
rentis in infinltum crefcat , & negativus fi c » tum eo auclo , jam e ne- 
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gativo ifl pofttivun migrct , jamcpofuivo innegativum; donec, 
cotlem fatts, excrefcente fit femper pofitivus, & accedat quamtum- 
ltbet adrationem reciprocam duplicatam diftantiarum . Qoamobrem 
notcrit per fimplicem curvam etiam Algefrraicam exprimi , qux in 
i itio ordinatarum afymptotum habeat parailelam ordinatis in infini- 
tum crcfcentibus ex ea parte , ac ex oppofita decrefcentibus , donec 
ipfa curva axem fecet , ac refecet vicibus quotlibuerit , & in pnnclig 
quibufcumque adarbitrium; definatautem in crus infinitum habens 
pro afymptoto ipfum axem , & jaccns ad partes ejus oppofitas , ac 
accedens quantumlibet adformam Hyperbolici cruris habentis ordi- 
natas in ratione reciproca duplicata diftantiarum . Atque hxc ipfa eft 
forma curvsc , qua nos noftram virium theoriam exprimimus . Ut 
vcro ejufmodi curva fimpliciflima in fe efle poteft , 8c continus , ac 
conftantis naturse , ita & virium lexnon multiplexerit, fed unica , & 
aS unica vel punftorum materi* Uatura , vel ArtificisDivinis libcr* 
voluntate pendebit. 

1 70. Porro mirum fane , quam ea , licet unica Gt , ad omnes ge- . 
nerales, & particulares corporum proprietatss explicandas condu- 
Cat . Primus ille ramus afyptoticus impenetrabilitatem , poftremus 
gravitatem , intermedii limites varia cohsfionum genera , & difcrimen 
inter corpora elaftica, 8c mollia , folida , 8c fluida , ac alia cjufmodi , 
fi ius illi multiplices fermentationem , & inflammationem , emiflionetn 
Vaporum, 8c luminis , quamvis conftante , & nondifrupta maflaqu* 
enittit , atqae alia fexcenta ejufmodi mirum in modum expcdiunt; 
ixbi illud facilc perfpicitur, cur tanta corporum omnium fimilitudo fit 

i 1 iis, quae pertinent ad impenetrabilitatem agentem inminimis di- 
ftantiis, &gravitatem inmajoribus, tantum autcm difcrimen in rc- 
liquis, e quibus pcndent operationes chymic* , nutritiones , 8c alia 
omnia adeo mira, & varia Natursi opera . Sed de his fatts multa in il- 
la ipfa diflertatione de Iumine demonftrata protulimus, 8c multo plura 
a P.CaroIo Benvenuti per hofce ipfos dies, ut innuimus, proferuntur < 

171. lllnd unum hic addemus, quod ad fpatii ideam pertinet in 
nac noftra fententia realem Mathematice continuam cxtenfioaem , a 
Borporibus excludente. Nos praster punfta materia realia, admitti- 
tnus reales exiftendi modos , per quos ibi fint, ubi funt , quod admic- 
tere omnino debent , qui locum ponunt in ordinecoexiftentium , vei 
teale fpatium admittunt, ne quotiefcumque exiftant, qu« exiftant , 
eundem ordinem habcant , vel in eadem fpatii parte fint . Illi ipfi modi 
funt nobis realia , & immobilia punclornm loca, que ubi cxiftunt, fun- 
dantrealem relationem diftantic interfe, 8c ipfa materie pun&a ,ad 
qua pertinent . Borum poflibilitas indefinite a nobis cognita eft nobis 
fpatium imagtnarium conttnuom quidcm, 8c infioitum , quia^cum nul- 
lum fit pun&nm loci poffibile ita proximum akeri , utaliud propins, 
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autremotius efle non poflit, in poflibilibus indcfinite cognitis nulJus 
habetur hiatus , nullus terminus , qui femper in exiftentibus adcft . 

17». Porro cum illi reales exiftendi modi realem diftantia: relatio- 
oem inducant , a cafu compenetrationis , qui per alios ab iis diftin5tos 
cxiftcndi modos haberetur,realem etiam, non continuam, fcd difcrctam 
extenfionem conflituunt, in quo nihil abfurdi eft : extenfum enim con- 
tinuum ab inextenfisconftitui non potcft, non vero difcretum in ex- 
pofito fenfu, iaquo evidentiflimum eft, pmenomena extenfionis, quac 
fupra innuimus , ut a nobis cognofcuntur per fenfus , eadem fore . 

17;. Sunt, qui vereantur , ne in noftra theoria nullum , fit difcri- 
men noftrorum pun&orum a fpiritibus, qnibus fi esdem illce vires tri- 
buantur, extenfam in eodem noftro fenfu maflam eflbrmabunt . At bina 
habemus difcrimina inter materiam , & fpiritus nobis utcumque no- 
tos . Illa vi cogaofcendi cenfetur carere, & impenetrabilitate , ac ex- 
tenfione prardita eft, hi vi cognofcendi pollent, impenetrabilitate, & ex- 
tenfione carcnt . Idcirco autem his carent , quia illis ipfis viribus ca. 
'rent - Si vires haberent eafdem , adhuc per potentiam cognofccndi di- 
ftinguerentur a materiac pun&is, fed impcnetrabilitatem haberent, 8c 
maflas extenfas formarent , quo cafu an adhuc [fpirituales fubftanti» 
dici deberent , lis eflet de nomine . 

174. Supereflcnt alia quamplurima , fed illud , ut (idem datam nti- 
mer.jf Iiberemus, nequaquam omittendum ; in noftra fententia ncc 
quietem punclorum , nec regreflum ad eumdem Iocum , aut appuifum 
ad Iocum, in quo fucrit, vcl fit aiiud punclum, feu conjun&ionem unius 
puncli fpatii , cum ferie continua momentorum temporis , vel cum 
jnomentis a fe diftantibus pro eodem punclo materia: vel pro binis ha- 
beri pofle in Natura . Primum patet ex eo , quod viribus ad immenfas 
«tiamdiftantiaspertinentibus, ad motum puncli cujufvis debent mu- 
tari vires punclorum omnium, adeoque ipfa in perpetuo efle motu ; 
fed utrumque facile demonftraturex eo , quod cum punclorum fpatii 
in quavis linea recla , linearum in quovis plano, planorum in toto fpa- 
tio numerus fit infinitus , numorus autem punflorum materia: finitus > 
numerus momentorum cjufdem generjs , ac numerus punclorum in 
quavis re&a ; infinita tertii ordinis eft improbabilitas pro quovis mo- 
mento pro detcrminato appulfu cujufvis pun&i materiaj ad quodvis 
pun&um loci, in quo ipfum fuerit alias, vel in quo fuerit aliud punclum 
materije , vel tum fit ,& infinita fecundi ordinis , pro momentis omni- 
bus indefinite fumptis . Ex quibus conftant , quse in co numero de- 
monftratione indigebanC. Sed contrahenda jam yela funt, & con» 
fiftendum . 
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